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  نقاȉ) 04: (ولالʥȂʙʸʯ الأ 

 ʧّ̔الاقتراحع :ʛȄʛʰʱة مع الॽالʱالات الʴال ʧلاثة في ؗل حالة مʲاحات الʛʱالاق ʧʽب ʧم ʙʽحʨح الॽʴ ّy   ال

1( ʧعʺل م ȘȄʛن فʨؔʱة م 3إناث و 4یʻʳل لʽȞʷاد تʛر، یʨؗنذʨȞة ʧم ʖونائ ʝॽ،  رئ�اللʺʱن ال احʨؔلأن ت:ʨه ʧʽʶʻʳال ʧة مʻʳ 
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3 ب)،                                  
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4  جـ)             ،                 
7

 

2( ॽالʱʱʺعة الॽʰʡ ة( )
n

u  فة علىʛالʺع  :ب
1

3
n

x

n

e dx


:هي  

  لا حʶابॽة و لا هʙʻسॽة  جـ)           ،    حʶابॽة            ب)هʙʻسॽة       ،                          أ)       

عʛفة علىالʺ fنعʛʰʱ الʙالة )3 0; كʺا یلي: 
x

a
f x

b e



  ʘʽحa وb .انॽʁॽʁدان حʙع 

 علʺا أن : 0 2f     و lim 3
x

f x


  ʧʽʽقॽʁʴال ʧدیʙي العʱʺॽʀ ،a وb : هʺا 

6a  أ)    2وb            ،          (2 بa  3وb           ،     (4جـa   1وb  
1نقط لواحقها على الترتيب :  Cو A،Bفي المستوي المركب  )4 2

A
z i     ،1 2

B
z i       ،

C
z i 

 حʱى ʨȞǽن الȃʛاعي مʨʱازȑ أضلاع هي :    Dلاحقة الʻقʢة 

3Dz    أ)   i              ،          (1  ب 3
D

z i           ،     (1  جـDz i   
  

    اȉ)نق ʰ) :04انيالʥȂʙʸʯ ال

  كȄʛات حʺʛاءȄʛؗ3ة خʹʛاء و ʛؗ2ات مʱʺاثلة ولا نفʛق بʻʽها عʙʻ اللّʺʝ: مʻها  ȑʨʱʴǽ5 صʙʻوق على 

 ة.ॽʁॼʱإلى الʺʱغʛʽ العʨʷائي الʲʺǽ ȑʚل عʙد الȄʛؔات الʛʹʵاء الʺ Xنʖʴʶ عʨʷائॽا وفي آن واحʧʽʱȄʛؗ ʙ مʧ الʙʻʸوق نʛمʜ بـ)  1

تʴقȘ أن  )أ  32
10

P X   ، ʦائي ثʨʷالع ʛʽغʱʺال للʺʱن الاحʨف قانʛعX  اتيॽاضȄʛال �أمل ʖʶواح E X  

  :  " الʱȄʛؔان الʺʱȃʨʴʶان مʧ نفʝ اللʨن " Aاحʖʶ احʱʺال الʙʴث )ب

 2( ʱعلى ال ʧʽتʛؗ وقʙʻʸال ʧالآن م ʖʴʶنʗة: إذا ؗانॽالʱقة الȄʛʢالǼ اليʨ  وق أمّاʙʻʸها إلى الʙʽاء نعʛʺة حȃʨʴʶʺة الȄʛؔذا            إال
  RالȄʛؔة الʛʺʴاء Ǽالʛمʜ ،وȂلى VللȄʛؔة الʛʹʵاء Ǽالʛمʜ ، نʛمʜكانʗ الȄʛؔة الʺȃʨʴʶة خʹʛاء لا نعʙʽها

 ʛة الاحʱʺالات الʺقابلة ثʦ أكʺلها.أنقل شʳأ)

  "  الʺȃʨʴʶة الأولى خʹʛاء : " الȄʛؔة ʧʽ Bاحʖʶ احʱʺال الʙʴث ب)

                           C :  ʧʽʱȃʨʴʶʺال ʧʽتʛؔال Ȑʙاح " Ȍاء "فقʛʹخ  

9اء هȄʛؗʨة خʹʧ2  ʛ أن احʱʺال أن یॼقى في الʙʻʸوق بّ̔  ج)
25
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  نقاʰ) :05 (ȉالʖالʥȂʙʸʯ ال

الʺʱʱالॽة  nu  : ها الأولʙʴǼ  فةʛ0مع 2u   عيॽʰʡ دʙأجل ؗل ع ʧو مn    :1
45n

n

u
u

   .  

n  :2عʙد ॽʰʡعي  بʛهʧ أن� مʧ أجل ؗل  )أ )1   4
n

u  .  

ادرس إتʳاه تغʛʽ الʺʱʱالॽة  )ب      nu . هاʱنهای ʖʶة  و احȃقارʱج أنها مʱʻʱاس  ʦث ،  

الʺʱʱالॽة  nنعʛف  مʧ أجل ؗل  )2   nv  :  4ؗʺا یلي
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n
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u
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



 .  

بʛهʧ أن الʺʱʱالॽة   )أ       nv  ة  أساسهاॽسʙʻ1ه
4

q   ها الأولʙاب حʶح ʖلʢǽ ،0v .  

عʛʰ عʧ  )ب     
n

v  لالةʙبn  ارةॼɺ جʱʻʱاس ʦث ،
n

u  لالةʙبn .  

احʖʶ نهاǽة الʺʱʱالॽة  )ج      nu  . ʙیʙج ʧم  

1: الʺʨʺʳعn ʧʽاحʖʶ بʙلالة  )د      2
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    
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n  :أثʗʰ أن� مʧ أجل ؗل عʙد ॽʰʡعي   )أ )3   1
14 4
2n n

u u   .  

:  nاسʱʻʱج أن� مʧ أجل ؗل   )ب      
110 4
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n

n
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
     
 

  : ʖʶاح ʦث ،lim n
n

u


 . Ȑʛة أخʛم  
  

  نقاȉ) 07الʥȂʙʸʯ الʙاǺع : (

I(   ةǽدʙالة العʙال ʛʰʱنعgعة الʺعʨʺʳʺفة على الʛ  : ا یليʺؗ    22 2x
g x x e

  .  

 ثʦ شȞل جʙول تغʛʽاتها . gالʙالة تغʛʽات أدرس  )1

بʧʽ أن الʺعادلة  أ) )2  0g x   اʙʽل حلا وحʰتق  في  أن ʧم Șقʴت ʦ1، ث, 45 1, 46  . 

اسʱʻʱج إشارة   )ب g x  قيॽʁʴد الʙالع ʦॽʁعا لॼتx . 

II(  f فة على  هيʛالة الʺعʙال  : كʺا یلي  2 2 2x
f x x x e

  

نʶʺي    f
C  الةʙاني للॽʰل الʽʲʺʱالf  ب إلىʨʶʻʺال ȑʨʱʶʺالفي ال  ʦو الʺعل ʙعامʱʺال ʝانʳʱʺ ; ,O i j

 
. 

1(  ʖʶأح lim
x

f x


و   lim
x

f x


. 

x  :عʙد حॽʁقي بʧʽ أن� مʧ أجل ؗل  أ) )2   .f x x g x   . 

 ، ثʦ شȞل جʙول تغʛʽاتها . fاسʱʻʱج اتʳاه تغʛʽ الʙالة   )ب

بʧʽ أن ج)       
3

2
f







، ثʦ أعȌ حʛʸا لـ   f   ʘʽح  ءʜʳف في الʛقي الʺعॽʁʴد الʙالع ʨهI. (  

3(  ʧȞॽل   الةʙل للʲʺʺى الʻʴʻʺ2ال
x x  على: 

بʧʽ أن   )أ  2lim 0
x

f x x


    . اॽسʙʻة هʳॽʱʻال ʛʶف ʦث ، 

أدرس الʨضॽɻة الॽʰʶʻة للʺʧʽʽʻʴʻ   )ب f
C  و  . 

اكʖʱ معادلة  لـ  )4 T لـ  الʺʺاس f
C ة ذات الفاصلةʢقʻال ʙʻ2 ع .  

 أنʷئ )5 T   ،   و f
C  الʳʺفي ال ;2. 

6( ʧؔʱلH فة علىʛالة الʺعʙال  : 2 بـ 2( ) ( ) x
H x ax bx c e

   .  ʘʽحa ،b،c اʙة .أعॽʁॽʁد ح 

2 :دالة أصلॽة للʙالة  ʘʽʴǼH تʨؔن  cو a ،b الأعʙاد الॽʁॽʁʴة ʧʽع أ)     2x
x x e

  فةʛعلى الʺع  

الʺʙʴد Ǽالʺʻʴʻي ȑ مʶاحة الʜʽʴ الʺA  ʨʱʶاحʖʶ  ب)    fC و   هʺا وʱمعادل ʧیʚالل ʧʽʺॽʁʱʶʺ0الx ،2x    
الأولإنتهى الموضوع   4من  2صفحة                                                            
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  نقاȉ) 04الʥȂʙʸʯ الأول : (  

ॼة  )1 ʛؗʺاد الʙعة الأعʨʺʳحل في م   :  2الʺعادلة 6 2 36 0z z    

2( ʝانʳʱʺو ال ʙعامʱʺب إلى م الʨʶʻم ʖ ʛؗʺال ȑʨʱʶʺال ; ,O u v
 

 

     Ȍقʻال ʧؔʱلA،B ،C وD :ʖʽتʛʱي لاحقاتها على الʱال 3 2 1Az i  ،B A
z z  ،6 2Cz    ،

2
C

D

z
z    

Aاكʖʱ  أ) 
z،Bz  و   1 Ai z  ل الأسيȞʷعلى ال  

ʖB الॼʶʻة كʱا )ب

A

z

z
  OABثʦ اسʱʻʱج ॽʰʡعة الʺʲلʘ  على الȞʷل الأسي ،

ʜها Cو O ،A،Bبʧʽ أن الʻقȌ ج)     ʛؗي مʱة الʛائʙال ʝي إلى نفʺʱʻتD . هاʛʢف قʸن ʧʽʽتع ʖلʢǽ.  

Bأحʖʶد)       C

A C

z z

z z


 .ةȄاوʜا للʶॽʀ ʙج ʦث ;CA CB

 
  ؟ OACB. ما هي ॽʰʡعة الȃʛاعي  

بʧʽ أن العʙد  )3 
  20241

6 2
Ai z 

 
 

  هʨ عʙد حॽʁقي . 

أنʷئ عʧʽ و ) 4  E
 

 Ȍقʻعة الʨʺʳم( ; )M x y ȑʨʱʶʺال ʧذات اللاحقة مz ʘʽ2ح 6 2 2 2Aiz i z i     

  

      نقاȉ) 05: ( الʥȂʙʸʯ الʰاني

   1واثʱʻان مʻها تʴʺل الʛقʦ  0، ثلاثة مʻها تʴʺل الʛقʦ  -1ثلاثة مʻها تʴʺل الʛقʦ  ات سʦداءȂكʙ  8 على  U ʴǽʱ ȑʨصʙʻوق 

 ، لا نʺʜʽ بʧʽ الʛؔات عʙʻ اللʺʝ. 2و  1تʴʺلان الʛقʺʥʻʯȂʙؕ  ʧʽ حʙʸاوʥȂ و                        

  ق ʛؗتʧʽ في آن واحʙنʖʴʶ عʨʷائॽا مʧ الʙʻʸو  )1

 أحʖʶ احʱʺال الأحʙاث الʱالॽة:    )أ

   A  ، " نʨالل ʝنف ʧم ʧʽتʛؗ ʖʴس " :B   و " ʛʲداء على الأكʨة سʛؗ ʖʴس " :C ." داء على الأقلʨة سʛؗ ʖʴس " : 

 لʛؔتʧʽ ء الʛقʺʧʽ الʺʳʶلʧʽ على االȑʚ یʛفȞǼ Șل عʺلॽة سʖʴ جʙا Xنعʛʰʱ الʺʱغʛʽ العʨʷائي   )ب

     ائيʨʷالع ʛʽغʱʺال ʦॽʀ ʧʽعX �الʺʱن احʨف قانʛع ʦاتي  و ثॽاضȄʛال �أمل ʖʶأح E X.  

ʛؗ1ة في آن واحʙ حn  ʘʽنʖʴʶ عʨʷائॽا مʧ الʙʻʸوق  )2 9n   

 سʛؗ ʖʴة واحʙة حʺʛاء  ":Dنعʛʰʱ الʙʴث و  -    

                ʖʶأح DP  لالةʙبn عيॽʰʢد الʙالع ʦॽʀ ʧʽع ʦث ،n  :أن ʗʺاذا عل  7D
15

P . 

 ق ثʦ نʧʽʱȄʛؗ ʖʴʶ على الʨʱالي دون إرجاع Ȅʛؗة حʺʛاء إلى الʙʻʸو  mنʹʅॽ الآن  )3

 ʧʽʱȄʛؗ مʱʵلفʧʽʱ في اللʨن ". " سF:ʖʴنعʛʰʱ الʙʴثو  -   

   ʖʶأ)  أح( )P F لالةʙبm  .  

limب) اسʱʻʱج            ( )
m

P F


 ʻا للʛʽʶتف Ȍأع ʦها تʽل علʸʴʱʺة الʳॽʱ.  
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) : ʖالʰال ʥȂʙʸʯ04ال (ȉنقا  
الʺʱʱالॽة  nu  فة علىʛمع  :  ها الأولʙʴ0بــ 1u   أجل ؗل ʧو مn  : 2

1 2 5 2n nu u      .  

n  :1) بʛهʧ أن� مʧ أجل ؗل عʙد ॽʰʡعي 1
n

u  .  

) بʧʽ أن الʺʱʱالॽة 2 nu . ةʙایʜʱم  

) نعʛʰʱ الʺʱʱالॽة 3 nv  فة علىʛالʺع  : ا یليʺؗ 22n nv u  .  

بʧʽ أن الʺʱʱالॽة   )أ        nv . ها الأولʙأساسها و ح ʧʽʽتع ʖلʢǽ ةॽابʶح  

هʨ حʙ مʧ حʙود الʺʱʱالॽة  1954بʧʽ أن العʙد   )ب       nv .  

ॼɺ ʖارة الʙʴ العام اكʱ  )ج      
n

u  لالةʙبn  : ʖʶاح ʦث ،lim n
n

u


 .  

n  :9) نʹع مʧ أجل ؗل عʙد ॽʰʡعي 4 14 19 5 9...... n

nP e e e e
     .  

       عيॽʰʢد الʙة العʺॽʀ ʧʽعn  : نʨȞǽ أجلها ʧي مʱالln 1998
n

P  .  
  

 نقاȉ) 07الʥȂʙʸʯ الʙاǺع : (
 لʲʺǽ ل الʺقابلȞʷال  ( gC  الةʙى الʻʴʻمg  فة  علىʛالʺع  

       ;0 1;    : ب   
2 2

2
ax x

g x
x x b

 



  ʘʽحa  وb   

عʙدان حॽʁॽʁان  ،       d  : ذا الʺعادلة ʦॽʁʱʶʺ1ال
2

y   .  

  Ǽقʛاءة بॽانॽة أجʖ عʧ الأسʯلة الʱالॽة :  )1 

  عʙʻ أʛʡف مʨʺʳعة تعȄʛفها . gلة عʧʽ نهاǽات الʙا  )أ        

عʧʽ ؗلا مʧ :   )ب        1g   و 2g .            ج إشارة  )جʱʻʱاس g x  علىg
D .  

1a:  مʱʶعʻʽا Ǽʺا سȘʰ ، بʧʽ أن )2  b   .  

تʴقȘ أن� مʧ أجل ؗل  )3 
g

x D  :  1 1 1
2 1

g x
x x

   


 .  

حI  : ʘʽاحʖʶ العʙد الॽʁʴقي  )4  
2

3

I g x dx  . اॽسʙʻه هʛʶو ف  

ةǽدʙالة العʙال (fفة علىʛمع   ;0 1;    :بـ  1ln
2
x x

f x
x

     
 

   

و     fCʨʱʶʺاني في الॽʰلها الʽʲʺب  تʨʶʻʺال  ʝانʳʱʺال ʙعامʱʺال ʦإلى  الʺعل ; ,O i j
 

 .  

  عʙʻ أʛʡاف مʨʺʳعة تعȄʛفها . fاحʖʶ نهاǽات الʙالة   )أ )1 

بʧʽ أن الʺʻʴʻي   )ب     fC  ʦॽʁʱʶʺها الʙة ، أحȃات مقارʺॽʁʱʶل ثلاث مʰقǽ   : 1ذا الʺعادلة
2

y x  .  

ادرس الʨضع الʰʶʻي للʺʻʴʻي   )ج     fC  ʦॽʁʱʶʺة للॼʶʻالǼ  .  

بʧʽ أن� مʧ أجل ؗل  )3
f

x D  : فإن   f x g x  . اتهاʛʽول تغʙل جȞش ʦث ،  

أنʷئ   )4   و f
C .  

دلة : عʙد و إشارة حلʨل الʺعا mناقʞ بॽانॽا حʦॽʀ ʖʶ الʨسȌॽ الॽʁʴقي   )5 
2
x

f x m   .  

6(F  فة علىʛة الʺعǽدʙالة العʙال 1;  : بــ   
21ln ln 1

4
x x

F x x x
x

     
 

 .  

على  fدالة أصلॽة للʙالة  FتʴقȘ أن الʙالة  )أ     1; .  

مʶاحة الʜʽʴ الʺʨʱʶ الʺʙʴد Ǽالʺʻʴʻي Aاحʖʶ  )ب    f
C  ر وʨʴاصل حامل مʨهʺاالفʱمعادل ʧیʚالل ʧʽʺॽʁʱʶʺ3وال

2
x ،2x    
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