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 كلمة المؤلف
 

  ٟ دٙ ثڍٷحلميڗ ثڍ٘ڬ ڣ پڃښح ڣ ڮ َٚڱږ ڣ ثلحڕٖ له  َٚڕڜ ثڍ ڞٚ ٚ ڍښ  ذحٞږ ٧ه ثڍ ح ڔڜ أڔ

ٚٞڏيڗ ڔُڕٖ ثذڜ ٶشٖ ٧ه ثڍ٘ڬ ڟٖڥ ٧ه ذڢ  ٽٚ ثلم ٢ٖٙث قږ ثڍ٧لاع ڣ ثڍٟلاړ ٶلګ أ٢

ٙ ذڢ ثڍٳڏڕغ ڣ رٷٖ  : لاڔغ ڣ أژح

  ٟ عٚ ڙٟعګ إلګ ؼڲٟير  ڣ ژٚح ثڍؾڃٖړ ذيڗ أڭٖڭڈږ ڟ٘ث ثڍڈؾحد ڣ ڟڤ ڂڱٖ ثڍؾأڮ ڍڱڀ ڣ لأڣڋ ڔ

گٚح٪ڱحػ ڍډڑ ثلمٟؾڤگحػ ذڕٓؾڏڀ ثڍ٣ٷظ ڣ ژ٨ٓ ڔنهح ثڍ٣ٷظ لإذڱغ  ؽٟڡڱڑ ڔحٕع ثڍ

وٚٸ  ٺٙږ ٞڡڤڍتهح ڣ رٟحٮتهح ڣ ثڍتي ؼ گٚح٪ڱحػ  ثڍتي ڮٷحڙڵ ٮلابهح ڔڜ ثڍؾُڈږ فڶ ڔحٕع ثڍ

  ٟ عٚ ثڍ ٚٛڟح ثڍښٳ ٽٚ ڔښؿٟبيإلګ ٶٖع أٞشحد ڣ ٶڤثڔڑ ڣ ڔڜ أذ ثڍ٣ٷظ  ڏشڱغ ڍڏڕحٕع ڔڜ ٮ

ثٙٞغ لإذڱغ ڣ ثڍؾح   ثلمحٕع پڡږ ڭڃښٷڤڗ ڟ٘ڞ جج ذؾ٧٧ٓحتهږ لإذڱغ ٕڣڗ أڬ ڔُحڣڍغ ڍٖ

چٙڤث ڔح  ڬأژٿٟڡږ ذحڍٿ٣ڑ ڣ ٶٖړ ثڍٿڡږ لأ٢ڱحء ڟږ أ٦لا ڍږ ڮٟأڍڤث ٶنهح أ أنهږ ڍږ ڭٖ

ږ ؼأقيرڟح ٶلګ ذڃڱغ ثلمڤثٕ لإذڱغ ٕع ڮٷڕ  پڡڕڤث ڣڔح ڍږ ڭٿڡڕڤث پڡږ ڭڈؿٟشڤڗ ٺشحڣع ڣ ذلا  

ثٚد ڣ ڔح  حػڇحڍڏٻ   ٚ ثلجحژظ ثڍشلاغڶ ڣ ثڍترچڱبي ٶلګ ٞصڱڑ ثلملحڋ لاٶ ثڍتي ژ٨ٓ ذحڍ٘چ

حٝ ٶڜ پڃٖثڗ ثڍ٘ڇحء ڣ ثلحښڈغ ثڍتي ژڏؾڕٟڡح فڶ ثلمُؾڤڥ  فٙ ژحؼيغ ذحلٞأ ثٚپڃڢ ڔڜ چڤث ڭ

گٚحض ي پأڣڋ ٞصظ ڭيظ أڗ ڮٷحلج ڟڤ ثلجحژظ ثڍښٿس ي ثؼيحڞ ثلمحٕع ڣ پحئٖتهح ڣ ؼأقيرڟح . ثڍ

ٶٚغ ٶڜ ثڍ٣ٷظ لإذڱغ َتى ڣ إڗ ؼښڤٶـ ڣ  ثْؾڏٿـ ڍٖڥ ثڍؾُحڂڡږ  ؼ٧٧ٓحتهږ ثلمؾٿ

ڥٚ  إلا ڣ ژؾڏڕ٠ ٫َڤٙث ڍڡ٘ڞ ثلمحٕع ذڕڃحٶٖ ثلجحڔٷغ گٚڃغ أڣ ذأْ  .ذٯ

گٚغ ثڍتي  ڣٙٝ ڟ٘ڞ ثلمحٕع ذڕح ڭؾڤثپڄ ڔٸ لاڔډحژڱحػ ثلمحٕڭغ ڣ ثڍص٣ ځٚ ؼڃٖڭږ ٕ قحژڱح ٮ

ثٚٶ ڛسجږؼ ڔٜڜ لإنهحء ثڍبر  حڔٸ ڔٟؾڤ ڥ ثڍٯلاد ڔڜ ٕڣڗ إوڡحٕ أڣ ٦ ثڔٌ ثڍتيڔٸ ثڍ  
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ثٚوٷحػ  ئڕتهح لخ٧ڤ٦ڱحػ ثڍؾٷڏڱږ فڶ ژڤٶح ڣ چڕح  ڣ ڔٖڥ ژيحٶتهح  ڣ ڔلا ؼُؾحه لم

 .ذلإژح

گٙظ فڶ ثَؾڤثءڟح ٶلګ أْٯحء ٞڤثء ڇحژـ چڕح ژښ   ڤڞ أڗ ڟ٘ڞ ثڍٯشٷغ ؽٷٖ لاڣلګ ڣ لا 

ثٚٞڏؾښح ڍؾصحڱِ ڣ ڔٯشٷڱغ أڣ  ڍٻڤگغ أڣ َتى ٶ   ڏڕڱغ پٷلګ ثڍٿحٶڏيڗ فڶ ڟ٘ث ثلميحڋ ڔ

ْٯحء أڣ لاپحٕع ذأپډحٙ أڣ َتى ذڕفڍٿحػ ڔڕحقڏغ لخٖڔغ ڣ ؼڲٟير ؼ٧ڤگظ ڟ٘ڞ لا 

ثٙٞغ ذڕٓؾڏڀ ثلمٟؾڤگحػ ڣ ثڍؾ٧٧ٓحػ ڣ لمح لا    ؽٷڕڱڕڡح ٶلګ ذحيڶ ثلمڤثٕ چڕح ثڍٖ

حژح ذ٧ڱٻؾڢ لاڍڈترڣژڱغ ٞڤثء  حٍ ذإٗڗ ڔڜ ثلمفڍڀ ڔي  چٚ أڗ ڟ٘ث ثلمُؾڤڥ ڔؾ   ٘ ژ

ح    ٟ ڰٙ ٙ ثٞغ أڣ ؼٖ ؾٻلاڍڢ ٕ حؼ٘ع لٞا شغ پڕح ٶلګ ثڍٯڏ   فڶ ثلميحڋ ثڍشُثي أڣ ڍڏٯڏشغ أڣ لٞا

ثٚءؼڢ ذحژؾٳحړ پڡڤ أپ٫ڑ ڔڜ  عٚ ڂ٧ٖ ؽٟڡڱڑ ڂ ٮشٷڢ ٶلګ ٢ډڑ چؾحد أڣ ڔ٘چ

٘  ثلححٞڤد ثڍ٘ڬ ڮ٣ٻ   ٶلګ ثڍٯڏشغ  أژڢچٚ ڑ ڔٟؾٷڕڏڢ ٶڜ ثڍترچيز ثلمٟؾڕٚ  چڕح ژ

ثٙس ي ثڍ٘ڬ ڭُٖٕڞ أٞؾحٗڟږ فڶ ثڍل   ٚٙ ثڍٖ ٙٞڤڗ لاڍتزثړ ذحلمڃ هح ڣ ڭشڃڪ ب حژڤگغ ثڍتي ڭٖ

گٙڜ ڣ ثلحَڑ  ثٙ أٞحٞڱح لا ذٖڭڑ ٶښڢ ڣ ڣ ثڍؾڕح ح حػ ْڱ  پڱڢ پڃڈږ ٧ه ڍډڑ ڔح ڟڤ ڤڍڱ 

 .ْير 

ير لا ؼڛٟڤژح ڔڜ ٦حلح ٕٶحئڈږ ڍښ   ح ڣ لأئڕغ ثلمٟڏڕيڗ ڣ ٶحڔتهږ ڣ ح ڣ ڍڤثڍٖڭښ  ڣ فڶ لْا

  ٟ ڇٚحؼڢثڍ َٙڕغ ٧ه ڣ ذ  .لاړ ٶڏڱڈږ ڣ 
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  ڔيڕڤٶغ لاٶٖثٕ ثڍصحڱُغ ثڍڃٟڕغ لاڂڏٖڭغ فڶ 
 حء ثلمٿحڟڱږؼ٘چير ڣ ذښ

گٚڀ   : ڔيڕڤٶغ لاٶٖثٕ ثڍٯشڱٷڱغ ؽٷ
إ۸ى    ثڍٷٖٕذإ٪حپغ صل علڛێا المجموعة المح    لاٶٖثٕ ثڍٯشڱٷڱغ نسمي مجموعة 

ثٚٙ  إ٪حپغ ثم   𝟎ثڍٷٖٕ  ل عۺى مجموعة ــــإ۸ى العدد الناتج و  هكذا نحص  ذحٞؾڕ

ٚ پيهح ڟڤ  ٚ  ٶښ٧  .𝟎 ٺير ڔښتهڱغ ڣ  أ٦ٻ

                                                                      

 : ڔيڕڤٶغ لاٶٖثٕ ثڍٯشڱٷڱغ  ْڤث٥
ٿڑ .0 ع ڔڜ لٞا ٚ ٶښ٧ٚأي لها  ڔُٖڣٕ ٚ و هو  أ٦ٻ  .𝟎ثڍ٧ٿ

ٚ أچبر ڭُٖڟح .8  .ڔيڕڤٶغ ٺير ڔښتهڱغ أڬ ڍڲ٠ ڍڡح ٶښ٧

 . يڗ ڟڤ ٕثئڕح ٶٖٕ ٮشڱعڶڱٮشڱٷڔيڕڤٵ ٶٖٕڭڜ  .3

ځٚ ذيڗ ٶٖٕڭڜ ٮشڱٷڱ .4  . ڱعڶڗ ڍڲ٠ ٕثئڕح ٶٖٕ ٮشيثڍٿ

 .ڗ ڟڤ ٕثئڕح ٶٖٕ ٮشڱعڶيوٖثء ٶٖٕڭڜ ٮشڱٷڱ .5

 .ڲ٠ ٕثئڕح ٶٖٕ ٮشڱعڶړ ڍڣ ڂٟڕغ ٶٖٕ ٮشڱعڶ ٶلګ ٶٖٕ ٮشڱعڶ ٺير ڔٷٖ .6

 عددا      :أي   و   الطبيعيَنم؞ى يكون الفرق بَن العددين   :10ؼٯشڱڄ 

 .طبيعيا؟

إذا إذا وفقط  طبيعيا عددا     يكون الفرق بَن العددين الطبيعيَن   :ثلجڤثد

 .      مثال         : أي     العدد  أچبر أڣ ڮٟحڣڬ   كان العدد 

ٳغ نقول عنه هو عدد  ٞحڍشح    العددين الطبيعيَن إذا كان الفرق بَن  :ڔلَا

 .صحڱُغ ڙٟصڱغ ڔڤوشغكذلك لاعداد الطبيعية ؈ي أعداد . صحڱِ ڙٟبي ٞحڍظ
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    :  أي   غَڇ معدومعۺى عدد طبي۫ي   طبي۫ي  قسمةكون تم؞ى   :18ؼٯشڱڄ 

 .طبيعيا؟ عددا

 معدوما   العدد  عۺى  العدد  باقي قسمةإذا وفقط إذا كان  طبيعيا عددا                 :أي   عۺى عدد طبي۫ي غَڇ معدوم  طبي۫ي  عدد قسمةكون ت  :ثلجڤثد

 .        لأن     ىيقبل القسمة عۺ   العدد مثال عدد طبي۫ي   حيث   𝟎      : أي 

گٚڀ   :   ثڍڛٟصڱغ غُڱصحڔيڕڤٶغ لاٶٖثٕ ثڍؽٷ

ذإ٪حپغ صل علڛێا المجموعة المح     ثڍڛٟصڱغ غُڱصحلاٶٖثٕ ثڍنسمي مجموعة 

ثٚٙ  إ٪حپغ ثم   𝟎ثڍٷٖٕ إ۸ى   ثڍٷٖٕ  كذلك بطرح العدد إ۸ى العدد الناتج و   ذحٞؾڕ                                                       .𝟎 بالنسبة إ۸ى عٚڔؾښحٲڣ  ٺير ڔښتهڱغهكذا نحصل عۺى مجموعة  و باستمرار   

 : غ ُڱصحڔيڕڤٶغ لاٶٖثٕ ثڍ ْڤث٥
ع ٺير  .0 ٿڑلا ڔُٖڣٕ أكيڇ  و ألها أصغر عنصر ليس أي  ڣ لا ڔڜ لاٶلګ ڔڜ لٞا

 .عنصر

عٚ ذحڍڛٟشغ إلګ ڔيڕڤٶغ ٺير ڔښتهڱغ  .8 ٚ أڬ ڔؾښحٲ ڟٜح ثڍ٧ٿ چٚ  .𝟎ڣ ڔ

–  صحڱِ ڙٟبيٟڕڪ ڇڑ ٶٖٕ ڮ .3  . ثڍٷٖٕ ثڍصحڱِ ثڍڛٟبي  ڔٷحچ٠أڣ  ژٳير   

ځٚ ڣ وٖثء ڔيڕڤٵ  .4  . صحڱِ ڙٟبييڗ ڟڤ ٕثئڕح ٶٖٕ ُڱصحٶٖٕڭڜ ڣ پ

ړ ڍڲ٠ ٕثئڕح ڣ ٺير ڔٷٖ صحڱِ ڙٟبيبي ٶلګ ٶٖٕ صحڱِ ڙٟڂٟڕغ ٶٖٕ  .5

 .صحڱُح ڔٷٖڣڔحٶٖٕ 

 .؟ ياصحيحا نسب عددا    :  أي   غَڇ معدوم ح نس؝ييصحعۺى عدد   ؝ي عدد صحيح نس قسمةكون تم؞ى   :13ؼٯشڱڄ 
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:  أي   غَڇ معدوم صحيح نس؝يعۺى عدد    عدد صحيح نس؝ي قسمةكون ت  :ثلجڤثد    العدد  عۺى  العدد باقي قسمة إذا وفقط إذا كان  ياصحيحا نسب عددا    
    العدد مثال  صحيح نس؝يعدد   حيث   𝟎      : أي  معدوما

 .            لأن     يقبل القسمة عۺى

ٳغ :  أي   غَڇ معدوم صحيح نس؝يعۺى عدد    عدد صحيح نس؝ي قسمة نسمي  :ڔلَا بمجموعة لاعداد    الناطقةلاعداد و يمكننا تعريف مجموعة  .ناطقاا عدد    

عددين صحيحَن  ثلمڃحړو  ثڍصٰٟ فيه ال؞ي تكتب عۺى شكل نسبة أو كسر يكون 

 .الصفر قام غَڇ معدوم أي لا يساوي نسبيَن و نخص بالذكر الم

                                                          

 

 

 

 

 

 :ؼ٘چير

 .الغَڇ معدومة ثڍٯشڱٷڱغ لاٶٖثٕيشَڇ إ۸ى مجموعة    الرمز   .1

 .الغَڇ معدومة ثڍڛٟصڱغ لاٶٖثٕ ثڍصحڱُغيشَڇ إ۸ى مجموعة    الرمز   .2

گٚغشَڇ إ۸ى مجموعة ي   الرمز   .3  .الغَڇ معدومة لاٶٖثٕ ثڍٷ٣

 .الغَڇ معدومة لاٶٖثٕ ثڍښحٮڃغيشَڇ إ۸ى مجموعة    الرمز   .4

 .الغَڇ معدومة لاٶٖثٕ ثلحڃڱڃڱغيشَڇ إ۸ى مجموعة    الرمز   .5

ٙ     :ؼُ٘ڭٚ ٚ لا  َ٘ث ٚ  لأڗ ثڍ٧ٿ ثلمڃحړ أذٖث لا ڭڈڜ ڔٷٖڣڔح  أڬ لا ڮٟحڣڬ ثڍ٧ٿ

ذڲښڕح ثڍڈؾحذغ    ڕغ ثڍٷٖٕ   ڔڡڕح ڇحژـ ڂڱ ْحٮاغ  𝟎  ڭڃٟږ أڬ ٶٖٕ  پحڍڈؾحذغ 
𝟎  

 .ثلمٓؾڏٿغ ٶڜ ثڍ٧ٿٚ   ڔڡڕح ڇحژـ ڂڱڕغ ثڍٷٖٕ  𝟎صحڱُغ ڣ ؽٟحڣڬ   
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يستخدم لعنصر أو عدة عناصر منفردة تنتمي إ۸ى  و لاژؾڕحءيشَڇ إ۸ى   الرمز   .6

ينتمي إ۸ى مجموعة لاعداد الطبيعية   نقرأ العدد و      مجموعة مثال 

تنتمي إ۸ى مجموعة لاعداد         و نقرأ لاعداد             كذلك 

 .الناطقة

: مثال تحتوي عۺى عنصر وحيد مجموعة يجب أن نفرق بَن عنصر منفرد و  .7 مجموعة لاعداد  في محتواة  العدد المجموعة المكونة من و نقرأ        ما الكتابةبين ينتمي إ۸ى مجموعة لاعداد الطبيعية  و نقرأ العدد     

 .الطبيعية

و ؈ي المجموعة ال؞ي لا تحتوي       أو بالرمز  نرمز إ۸ى المجموعة الخالية بالرمز  .8

 .أي عنصر

ؾڤثءيشَڇ إ۸ى   الرمز   .9  في  ڔُؾڤثع مجموعاتأو عدة  جموعةو يستخدم لم لَا

مجموعة لاعداد الطبيعية و نقرأ      مثال ( توجد بداخلهاأي )مجموعة 

 لدينا  كذلك  صحيحة النسبيةمجموعة لاعداد ال في  محتواة

                                                            

و يستخدم لتقاطع مجموعتَن أو عدة مجموعات و ؈ي  ثڍؾڃحٮٸيشَڇ إ۸ى   الرمز   .11

ٚ مجموعة  في  نتمي إ۸ى تلك المجموعاتأي ت) اتبَن هذه المجموع ثلم٣ترچغ ثڍٷښح٦

لدينا أيضا مجموعة قواسم العدد و            مثال ( آن واحد

   و مجموعة قواسم العدد الطبي۫ي                 ؈ي    الطبي۫ي 

؈ي   و مجموعة قواسم العدد الطبي۫ي                 ؈ي     و    للعددين الطبيعيَن  و عليه مجموعة القواسم المشًڇكة         

  أي               علما أن   هو مجموعة قواسم قاسمهما المشًڇك 

            . 
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و يستخدم لإتحاد مجموعتَن أو عدة مجموعات و ؈ي   لاؼُحٕيشَڇ إ۸ى   الرمز   .11

ٚ ثلم٣ترچغ ڣ ثڍٻير ڔ٣مجموعة  ثٚٙثڍٷښح٦ عٚ ڣثَٖع ڔڜ ٕڣڗ ؼڈ ع ڔ   ترچغ ڔأْڤٗ

( و ليس بالضرورة كلها المجموعات إحدى هذهأي تنتمي إ۸ى )بَن هذه المجموعات 

 ينالعددإحدى لدينا أيضا مجموعة قواسم و          مثال 

 :؈ي      أو    نالطبيعيَ

                                                          

أو أي أداة تفيد المشاركة و نعيڇ عن "  ڣ"ا نعيڇ عن التقاطع بحرف العطف لغت     .12

شيئَن يمكن الجمع  لاختيار بَنداة تفيد أو أي أ "أڣ"لاتحاد بحرف العطف 

 .بيښێما
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     ثڍڃٟڕغ لاڂڏٖڭغ فڶ ڔيڕڤٶغ لاٶٖثٕ ثڍصحڱُغ

گٚڀ ثڍ  :(ٶٖٕ ڔلحلڶ) ثڍؾحړ ٷٖٕ ثڍٯشڱعڶؽٷ

كل قواسمه لاصغر منه تماما  جموعم   ڇڑ ٶٖٕ ٮشڱعڶ ح ؼحڔحث ٮشڱٷڱٕٖٶنسمي 

 . يساوي ذاك العدد 

   هو المختلفة عنه لأن مجموع قواسمه  ٶٖٕ ؼحړهو   العدد   :10ڔلحڋ 
         و                                              

   المختلفة عنه هو لأن مجموع قواسمه  ٶٖٕ ؼحړ  هو   العدد   :18ڔلحڋ 

              و                                   

 .ٶٖٕڭڜ ؼحڔيڗ     و     بإتباع نفس الطريقة بَن أن العددين    :14ؼٯشڱڄ 

گٚڀ ثڍ  :(ثڍٷٖٕثڗ ثلمترث٪ڱحڗ) ڗيڗ ثلمؾُحذيثڍٯشڱٷڱ ڜڭٷٖٕؽٷ

ة لأي مښێما يساوى إذا كان مجموع القواسم المختلف ڔؾُحذحڗ نقول عن عددين أڶێما

حيث أن مجموع قواسم  متحابان 284و  221العددان : مثال ذلك . العدد لاخر

𝟎         :   هو    العدد       𝟎             𝟎       

  𝟎                :      هو      في حَن أن مجموع قواسم العدد

 :  ڂحذڏڱغ ثڍڃٟڕغ فڶ

گٚ يقسم      القول أن العدد. غَڇ معدوم    عددان صحيحان نسبيان و   و     :ڀؽٷ

قاسم      نقول كذلك أن         :  حيث     يعؠي وجود عدد صحيح    العدد

 .  مضاعف للعدد     أو أن     للعدد

أٚ         r  ژڈؾظ      .  ڭڃٟږ     ڣژڃ

 :أڔلڏغ
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           مضاعف للعدد       أو أن      قاسم للعدد     نقول أن  . 

                 مضاعف للعدد       أو أن       قاسم للعدد      نقول أن   . 

              مضاعف للعدد       أو أن       قاسم للعدد      نقول أن   . 

          ڇڑ ٶٖٕ ڭڃٟږ ژٿٟڢ ڂحٞږ لجڕڱٸ لاٶٖثٕ ڣ      نقول أن. 
          غَڇ معدومة تقسم النسبية كل لاعداد الصحيحة  نقول أن    . 

  ٙ ٚ لا ڭڃٟږ أڬ ٶٖٕ َ٘ث  .ثڍ٧ٿ

ٳغ  .            و                                                            أي   نفس القواسم في المجموعة       و    نَللعددين الصحيحَن النسبي  :ڔلَا

 :  ڂڏٖڭغ فڶ ڔيڕڤٶغ لاٶٖثٕ ثڍصحڱُغثڍڃٟڕغ لا

الذي ولد سنة  إڂڏڱٖٝنسبة إ۸ى عالم الرياضيات اليوناني  ذحڍڃٟڕغ لاڂڏٖڭغسميت 
قبل الميلاد و عاش في مدينة لاسكندرية المصرية و تتألف عملية القسمة  311

و العدد الصحيح  ثلمڃٟڤړالذي يسمى      لاقليدية من العدد الصحيح النس؝ي
يكون طبيعيا و من العدد الصحيح ما و عادة  ثڍڃحٞږو يسمى     س؝ي الغَڇ معدومالن

و هو  ثڍشحيڶالذي يسمى     و العدد الطبي۫ي َح٦ڑ ڂٟڕغالذي يسمى      النس؝ي
    .   أصغر تماما من القيمة الموجبة للعدد

 ذحڍڈؾحذغ    𝟎         : حيث            الكتابة نسمي
  .للقسمة لاقلدية لاپڃڱغ

 ڭذحڍڈؾحذغ ثڍ  شكل الموافقنسمي ال   .للقسمة لاقلدية غٷڕڤٕ
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           :        ؈ي   عۺى     القسمة لاقليدية للعدد   :ڔلحڋ

 

 

 .عۺى التوا۸ي  و   هما    عۺى     العدد قسمة أي حاصل قسمة و باقي 

     العدد قسمة حاصل قسمة و باقي ة عَن بإتباع نفس الطريق   :15ؼٯشڱڄ 

 .𝟎 ٶلګ  𝟎   ڣ ثڍٷٖٕ  عۺى 

ٳغ ٚ  ژڃڤڋ    ٶلګ     إٗث ڇحڗ ذحيڶ ڂٟڕغ   :ڔلَا  .    ڭڃٟږ     ڮٟحڣڬ ثڍ٧ٿ

ٙٛڔڱغ أڂڏڱٖٝ  ڍؾُٖڭٖ ثڍڃحٞږ ثلم٣ترڅ لاچبر ْڤث  

گٚڀ ٙ  : ؽٷ كيڇ بَن ؈ي تقنية تمكننا من تحديد القاسم المشًڇك لا ڔڱغ أڂڏڱٖٝٛ ْڤث
 .طبيعيَننسبيَن عددين صحيحَن 

 

 

 

 

 

     :هو       و     القاسم المشًڇك للعددين الطبيعيَن   :ڔلحڋ

گٚڃغ  .    طبيعيَن بحيث نسبيَن عددين صحيحَن    و   نعتيڇ   : ثڍٯ
 و      عۺى    ثم نقوم بقسمة     ليكن الباقي هو و    عۺى    نقوم بقسمة

ثم       لنعتيڇ أن الباقي هو و     عۺى     ثم نقوم بقسمة      الباقي هو ليكن
 .   نكرر العملية ح؞ى يكون الباقي هو و      عۺى      نقسم

ٚ ذحيڶ ٺير ڔٷٖثڟڤ     ڣ     ثڍڃحٞږ ثلم٣ترڅ لاچبر ڋ  .ړڣ ْ
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                   :أي        :أخر باقي غَڇ معدوم هو            

 

 

 

 .266يقسم  388  لأڗ  388 :هو  266و  388 للعددين لاكيڇ  لمشًڇكالقاسم ا  :ڔلحڋ
 

ٚ ثل  :ڔ٫حٶٿيڗ ڔؾٷحڂشيڗ ڍٷٖٕ صحڱِ ٶٖٕڭڜ ڗذيح٧

حاصل     عدد صحيح نس؝ي غَڇ معدوم و    عدد صحيح نس؝ي و    ليكن

    الصحيح   نسمي حصرا للعدد             أي     عۺى      قسمة

 الكتابة التالية   للعدد الصحيح  َن بَن مضاعفَن متعاقب

                                         

بَن مضاعفَن متتاليَن     هو حصر للعدد            𝟎    :ڔلحڋ

𝟎        𝟎        : نلل     للعدد الصحيح       𝟎  

           ڣ             ڣ              ڣڟ٘ث ذأْ٘

فإن   سم العدد الطبي۫ي الغَڇ معدوم يق  إذا كان العدد الطبي۫ي      :ژؿڱيغ

يمثل أخر باقي غَڇ معدوم    لأن العدد      القاسم المشًڇك لاكيڇ لهما هو العدد  

 𝟎             :أي   عۺى    لخوارزمية إقليدس لقسمة العدد 
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گٚڜ     :10ڔُڏڤڋ ؼڕ

     ثم عَن حصرا للعدد     العدد الطبي۫ي عۺى    العدد الصحيح عَن باقي قسمة

 :في كل حالة من الحالات لاتية   بَن مضاعفَن متعاقبَن للعدد 

i.               ڣ        . 

ii.          ڣ        . 

iii.            ڣ        . 

 :  ثلحڑ

I.                    ٶلګ        ڟڤ َح٦ڑ ڂٟڕغ    أڬ                             إذن    .ڟڤ  ذحيڶ ثڍڃٟڕغ   ڣ     

 .               أڬ     

II.                إذن              .ڟڤ  ذحيڶ ثڍڃٟڕغ     ڣ    ٶلګ       ڟڤ َح٦ڑ ڂٟڕغ  أڬ                           

 .             أڬ     

III.                        ڟڤ َح٦ڑ         أڬ

 .ڟڤ  ذحيڶ ثڍڃٟڕغ      ڣ    ٶلګ       ڂٟڕغ  

                                             إذن      

 .                     أڬ 
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گٚڜ ڔُڏڤڋ      :18ؼڕ

 .  هو       عۺى  تهباقي قسم عدد الصحيح    ليكن 

i.  ؟   عۺى    ما هو باقي قسمة العدد  

ii.  ؟   عۺى    ما هو باقي قسمة العدد  

         معناه يوجد عدد صحيح     هو     عۺى      قسمة العدد  باقي           :ثلحڑ

              : حيث (       عۺى      قسمة حاصل) 

i. ڣ                    ؼډحفت                عليه   و 

 .   ڟڤ     ٶلګ      أڬ ذحيڶ ڂٟڕغ                   ڔښڢ

ii. ڣ                   ؼډحفت                عليه   و  

 .𝟎  ڟڤ    ٶلګ      أڬ ذحيڶ ڂٟڕغ   𝟎               ڔښڢ
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 لاٶٖثٕ لاڣڍڱغ ڣ ؼٯشڱڃحتهح

گٚڀ ثڍٷٖٕ ثڍٯشڱعڶ لاڣلڶثڍ   أچبر ؼڕحڔح ڔڜ ڙٟڕڵ ٶٖٕث ٮشڱٷڱح   :ؾ٘چير ذؾٷ
 .ڣ ثڍٷٖٕ ژٿٟڢ   ثڍٷٖٕ إٗث ڇحڗ ڍڢ ڂحٞڕحڗ ڔٓؾڏٿحڗ پڃٰ ڣ ڟڕح ذحڍٷٖٕ لاڣلڶ

ٳ  :حػڔلَا

0.  ٚ  . ٶٖٕ أڣلڶ ڟڤ  أ٦ٻ

 .ڍڲ٠ أڣلڶ لأڗ ڍڢ ڂحٞږ ڣ َڱٖ ڣ ڟڤ  ژٿٟڢ  ثڍٷٖٕ  .8

 .ڍڲ٠ أڣڍڱح لأڗ ڍڢ ڔح لا نهحڭغ ڔڜ ثڍڃڤثٞږ 𝟎ثڍٷٖٕ  .3

چٚشحڮٟڕڪ ٶٖٕث ثڍٷٖٕ ثڍ٘ڬ ڍڲ٠ أڣڍڱح  .4  . ڔ

 (.ڔبرڟښغ إڂڏڱٖٝ)ڭڤوٖ ٶٖٕ ٺير ڔښؾهي ڔڜ لاٶٖثٕ لاڣڍڱغ  .5

ڱٷڱغ إڔح ڟڤ ٶٖٕ أڣلڶ أڣ وٖثء ٶڤثڔڑ ٮش  ڇڑ ٶٖٕ ٮشڱعڶ أچبر ؼڕحڔح ڔڜ  .6

حٞڱغ فڶ ثلحٟحد)أڣڍڱغ  گٚغ لٞا  (.ثڍښٳ

ٚ ڔڜ ڔاغ .7 .  82.  83.  02.  07. 03.  00.  7.  5.  3. 8:    هڶ لاٶٖثٕ لاڣڍڱغ لا٦ٻ

30  .37  .40  .43  .47  .53  .52  .60   .67  .70  .73  .72  .23  .22  .27 . 

ٓؾڏڀ ؼڕحڔح إڭيحٕ ڂحٞږ ڍڡ٘ث ثڍٷٖٕ ڔڭڈٿڵ  ڍڲ٠ أڣلڶ ڢلإقشحػ ٶٖٕ ٮشڱعڶ أژ .2

چڃحٞږ   ڍڲ٠ أڣلڶ لأژڢ ڭڃشڑ    ٶڜ ثڍڤثَٖ ڣ ثڍٷٖٕ ژٿٟڢ ڔلحڋ ثڍٷٖٕ 

 .   ڣ   ڔٓؾڏڀ ٶڜ 

ڞٙ  أڣلڶلإقشحػ ٶٖٕ ٮشڱعڶ أژڢ  .2 ٚ ڔڜ و٘ ڭڈٿڵ إقشحػ أڗ لا ڭڃشڑ ڂحٞږ أ٦ٻ

ذڲښڕح             لأڗٶٖٕ أڣلڶ    ڔلحڋ   ثڍترذڱعڶ ٞڤڥ ثڍٷٖٕ 

 ٚ ٶٖٕ أڣلڶ     ڣ ٶڏڱڢ    لا ؼڃٟږ     ڣ   ڔښڢ ڣ هڶ   لاٶٖثٕ لاڣڍڱغ لا٦ٻ

ؾحڗؽٟڕڪ ڟ٘ڞ ثلخح٦ڱغ ذٓح٦ڱغ ) ثٚٮڤٞ  .(إڭ
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 .222, 45,  810 , 087 , 012:  إٔٝٙ أڣڍڱغ لاٶٖثٕ ثڍٯشڱٷڱغ ثڍؾحڍڱغ :16ؼٯشڱڄ 

 : ؼُڏڱڑ ٶٖٕ ٮشڱعڶ إلګ وٖثء ٶڤثڔڑ ٮشڱٷڱغ أڣڍڱغ

فيكون حسب النظرية لاساسية        عدد طبيعيا أكيڇ تماما من الواحد   ليكن 

أي بعبارة أخرى إذا   جداء عوامل أولية طبيعيةإ۸ى  ڭٿڈڊأو  عدد أو۸يفي الحساب إما هو 

 ٶڕڏڱغ ثڍؾُڏڱڑإ۸ى جداء عوامل طبيعية أولية تسمى  ؼٿڈڱڈڢعدد ليس أوليا فإن   كان 

عۺى    ة العدد الطبي۫يو للقيام ڳێذه العملية نقوم بقسم, إ۸ى جداء عوامل أولية طبيعية 

آخر عدد أو۸ي يقسم العدد  إ۸ى    مجموعة لاعداد لاولية مرتبة تصاعديا بدءا من العدد  نكرر العملية و إذا لم يقبل نمر  إ۸ى العدد لاو۸ي الذي    فإذا قبل القسمة عۺى العدد    

إ۸ى غاية . إلخ......     , ,    ة ثم نكرر نفس لاجراء مع باقي لاعداد لاولي  بعده و هو 

 .و هنا تتوقف العملية  حصولنا عۺى العدد 

 .721ى جداء عوامل طبيعية أولية العدد حلل إ۸:  17ؼٯشڱڄ 

 :ثلحڑ

نستعَن بالكتابة العمودية لإجراء عمليات القسمة المتتابعة عۺى لاعداد لاولية كما في 

 8عۺى   361و بقسمة  361نحصل عۺى  8عۺى  781الشكل المقابل حيث نقوم بقسمة 

نحصل  8عۺى  21بقسمة  و   21نحصل عۺى  8عۺى  021و بقسمة  021نحصل عۺى 

 و   3  هو و نمر للعدد لاو۸ي الذي بعده  8لا يقبل القسمة عۺى   45  أن بما  و  45عۺى 

لا  5و بما أن   5نحصل عۺى   3عۺى   05بقسمة   و  05نحصل عۺى  3عۺى   45بقسمة 

نحصل  5عۺى   5بقسمة  و  5نمر للعدد لاو۸ي الذي بعده و هو  3قسمة عۺى يقبل ال

 .ڣثَٖو  هنا تتوقف عملية القسمة لحصولنا عۺى العدد  0عۺى 
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                        :كما يمكننا كتابة التحليل أفقيا كما يۺي

 .احدةمرة و   مرتَن و المعامل   أربع مرات و المعامل   أي المعامل 

 .      و      و      و             د اعدحلل إ۸ى جداء عوامل طبيعية أولية لا  بنفس الطريقة:  12ؼٯشڱڄ 

 : ؾُڏڱڑ إلګ وٖثء ٶڤثڔڑ ٮشڱٷڱغ أڣڍڱغؼٯشڱڃحػ ثڍ

I.  ڂڤثٞږ ٶٖٕ ٮشڱعڶ ٖٕؽٷيڗ ٶ : 
فيكون تحليله حسب        عدد طبيعيا أكيڇ تماما من الواحد   ليكن 

 : ساسية في الحساب من الشكللا  النظرية

                                                                            
مختلفة عن ) ؠى ثأعداد طبيعية أولية متمايزة مثؠى م   , .....,    ,     :حيث

عدد طبي۫ي غَڇ   علما أن  أعداد طبيعية    , .....,    ,       و (  بعضها البعض 

 ڟڤ ذحڍ٫شٰ ثلجٖثء  العدد الطبي۫ي  ٶٖٕ ڂڤثٞږفيكون   .معدوم
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             :           هو كما يۺي    تحليل العدد    :ڔلحڋ

                  هو الجداء      د وعليه عدد قواسم العد

                             و يساوي الجداء

     و           ةد الطبيعياعدعدد قواسم لا  عَن بنفس الطريقة:  12ؼٯشڱڄ 

 .      و      و 

ٚ ڍڏؾٯشڱڄ   : 12َڑ ڔٓؾ٧
 . 24 هو بالضبط      عدد قواسم العدد الطبي۫ي 

 .  هو بالضبط      عدد قواسم العدد الطبي۫ي

 .   هو بالضبط      عدد قواسم العدد الطبي۫ي 

 .128   هو بالضبط       عدد قواسم العدد الطبي۫ي 

II. ؽٷيڗ ڔيڕڤٶغ ڂڤثٞږ ٶٖٕ ٮشڱعڶ : 

فيكون تحليله حسب        عدد طبيعيا أكيڇ تماما من الواحد   ليكن 

 : لاساسية في الحساب من الشكل النظرية

                                                                            
في الجداء السابق      و  بأي عدد طبي۫ي محصور بَن    عند قيامنا بتعويض 

            و بتكرار العملية مع جميع لاعداد  طبي۫ي للعدد  نتحصل عۺى قاسم

 و ال؞ي عددها بالضبط  احد نجد كل قواسم العدد الطبي۫ي  في آن و 

                                                      
             :           هو كما يۺي    تحليل العدد    :ڔلحڋ

                  هو الجداء      وعليه عدد قواسم العدد 

                                                                                                       :و  ؈ي كتا۸ي               و يساوي الجداء 
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 :؈ي و    و بًڇتيڗێا نحصل عۺى كل قواسم 

d(720)={1,2,3,4,5,6,8,9,10,12,15,18,20,24,30,36,40

,45,48,60,72,80,90,120,144,180,240,360,720}. 

 .     قواسم العدد الطبي۫ي عَن بنفس الطريقة:  10ؼٯشڱڄ 

 :إ۸ى جداء عوامل أولية طبيعية هو    لدينا تحليل العدد :  01ؼٯشڱڄ  َڑ

                                                                   
                  هو الجداء      وعليه عدد قواسم العدد 

 :و  ؈ي كتا۸ي          و يساوي الجداء      

                 

                                 

                 

                 

                 

                    

                      

                     

                   

                   

                    

 

 :ڣ هڶ    ڣ ذترؼڱبهح ژؾ٧ُڑ ٶلګ ڇڑ ڂڤثٞږ 
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d(126)= {1,2,3, 6,7, 9,14, 18, 21, 42, 63, 126 }. 

و   9999و    78125  ةد الطبيعياعدقواسم لا  عَن بنفس الطريقة:  11ؼٯشڱڄ   .    و      
 

III.  ٮشڱٷڱيڗ ڭڜٷٖٕلاچبر ڍ ثلم٣ترڅڃحٞږ ثڍؽٷيڗ : 

گٚڀ ثڍ   : ثڍڃحٞږ ثلم٣ترڅ لاچبر ڍٷٖٕڭڜ ٮشڱٷڱيڗؾ٘چير ذؾٷ

نسمي مجموعة القواسم المشًڇكة لهذين  .غَڇ معدومَن طبيعيَن عددين  و   ليكن 

في آن واحد و   و    العددين ؈ي مجموعة كل لاعداد الطبيعية ال؞ي تقسم العددين 

دائما قاسم مشًڇك للعددين   لأن العدد ( فارغة)خالية عليه هذه المجموعة ليست  و    للعددين   ذحڍڃحٞږ ثلم٣ترڅ لاچبرو نسمي أكيڇ عنصر في هذه المجموعة   و      .         ونرمز له بالرمز     

ٳحػ  :ڔلَا

أڣڍڱحڗ أڶێما   و     نقول عن العددين الطبيعيَن               إذا كان .1

 .                أوليان فيما بيښێما لأن   و     :ڔلحڋ  ڱڕح ذڱنهڕحپ

 . هو دائما العدد    و     للعددين الطبيعيَن  ثڍڃحٞږ ثلم٣ترڅ لا٦ٻٚ  ! َ٘ثٙ  .2

؈ي مجموعة قواسم قاسمهما المشًڇك   و   للعددين ة مجموعة القواسم المشًڇك .3

 .لاكيڇ

ٙٛڔڱغ إڂڏڱٖٝبواسطة    و     للعددين   لم٣ترڅ لاچبرثڍڃحٞږ ثيمكننا تعيَن  .4   ْڤث

 .إ۸ى جداء عوامل أولية طبيعيةبالتحليل و  كذلك ( بالطرح المتتا۸ي أڣبالقسمة ) 

 (تبديۺي أي ترتيب العددين غَڇ مهم)                          .5

 .            فإن   يقسم العدد الطبي۫ي   إذا كان العدد الطبي۫ي  .6
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  و   للعددين الطبيعيَن الكيفيَن  مجموعة القواسم المشًڇكة  عَن:  08ؼٯشڱڄ 
 .  علما أن  قاسمهما المشًڇك لاكيڇ هو 

؈ي   و   للعددين الطبيعيَن مجموعة القواسم المشًڇكة  نحن نعلم أن:  ثلحڑ 

 .   مجموعة قواسم  مجموعة قواسم قاسمهما المشًڇك لاكيڇ و عليه ؈ي

d(24)= {1, 2, 3, 4, 6, 8,12, 24 }. 

 

 : ؽٷيڗ ثڍڃحٞږ ثلم٣ترڅ لاچبر  ذحٞؾٖٓثړ ثڍؾُڏڱڑ

حيث تحليلهما إ۸ى جداء عوامل أولية  عددين طبيعيَن غَڇ معدومَن  و   ليكن 

          :  يعطى من الشكل

                                          ڣ                                               

أعداد طبيعية أولية    (ا۸يو عۺى الت    , .....,    ,     (      , .....,    ,       :حيث

, .....,    ,     (   , ..... ,   ,     و   ( مختلفة عن بعضها البعض)متمايزة مثؠى متؠى   .َنغَڇ معدوم َنطبيعي ينعدد    و  علما أن  أعداد طبيعية  (عۺى التوا۸ي    

 ڣ ٶڏڱڢ

 

 

 

 

ڟڤ وٖثء    ڣ   ثڍڃحٞږ ثلم٣ترڅ لاچبر ڍڏٷٖٕڭڜ ثڍٯشڱٷڱيڗ 

ثٚٙڇڑ ٶڤثڔڏڡح ثلم٣تر  ٚ أٝ ڣ ڔڜ ٕڣڗ ؼڈ ع ذأ٦ٻ  .چغ ثلمأْڤٗ
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 .𝟎𝟎   هو 𝟎𝟎  و  𝟎𝟎  المشًڇك لاكيڇ للعددين  القاسم  :ڔلحڋ

              ڟڤ   7511ؼُڏڱڑ ثڍٷٖٕ 

              ڟڤ   3511ؼُڏڱڑ ثڍٷٖٕ 

          نلاحظ جداء العوامل المشًڇكة المأخوذة بأصغر أس هو  

 .بثلاث طرق مختلفة 6511و  8141القاسم المشًڇك لاكيڇ للعددين  عَن : 13ؼٯشڱڄ 

گٚڃغ لاڣلګ         :ثلحڑ   (ثڍؾُڏڱڑ إلګ وٖثء ٶڤثڔڑ أڣڍڱغ:   )ثڍٯ

               هو   6511تحليل العدد 

                      هو 2040  تحليل العدد

         نلاحظ جداء العوامل المشًڇكة المأخوذة بأصغر أس هو  

 .𝟎   هو 𝟎 𝟎 و  𝟎𝟎  القاسم المشًڇك لاكيڇ للعددين وعليه 

گٚڃغ ثڍ ٙٛڔڱغ إڂڏڱٖٝ :   )لحژڱغثڍٯ                                                                                  ("ثڍڃٟڕغ " ْڤث

       𝟎   𝟎𝟎   𝟎 𝟎         :أي       :أخر باقي غَڇ معدوم هو 
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گٚڃغ ثڍ ٙٛڔڱغ إڂڏڱٖٝ :   )لحڍلغثڍٯ ٍٚ ثلمؾؾحلڶ " ْڤث                                                                                                                                                                                      ("ثڍٯ

 

       𝟎   𝟎𝟎   𝟎 𝟎         :أي       :أخر باقي غَڇ معدوم هو 
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IV. ڍٷٖٕڭڜ ٮشڱٷڱيڗ ٚ  : ؽٷيڗ ثلم٫حٶڀ ثلم٣ترڅ لا٦ٻ

گٚڀ ثڍ   : ٚ ڍٷٖٕڭڜ ٮشڱٷڱيڗ٦ٻثلم٣ترڅ لا  ٶڀح٫ثلمؾ٘چير ذؾٷ

المشًڇكة  ضاعفاتالمنسمي مجموعة  .عددين طبيعيَن غَڇ معدومَن  و   ليكن 

في   و    العددين  هاقسميلهذين العددين ؈ي مجموعة كل لاعداد الطبيعية ال؞ي 

العدد مضاعفات لأن ( ما لا ڶێاية)ية منژێآن واحد و عليه هذه المجموعة ليست  غَڇ  ر عنصر صغو نسمي أ  و    للعددين  ةمشًڇك؈ي مضاعفات دائما     

نرمز له  و   و    للعددين   ٦ٚٻثلم٣ترڅ لا  ٶڀح٫ذحلمفي هذه المجموعة  معدوم

 .         بالرمز  

ٳحػ  :ڔلَا

أڶێما   و    نقول عن العددين الطبيعيَن              إذا كان  .1

بالرمز  أوليان فيما بيښێما لأن    و     :مثال ذڱنهڕحأڣڍڱحڗ پڱڕح                       . 

 مختلف تماما   و     للعددين الطبيعيَن  ثلم٣ترڅ لا٦ٻٚ ثلم٫حٶڀ  ! َ٘ثٙ .2

 .𝟎العدد  عن

هما عفامض عفاتامض؈ي مجموعة   و   للعددين المشًڇكة  عفاتاضمجموعة الم .3

 .رصغالمشًڇك لا 

ؽٷڱيڗ أڣڋ بواسطة    و    للعددين   ٦ٚٻثلم٣ترڅ لا  ٶڀح٫ثلميمكننا تعيَن  .4

هذه الطريقة غَڇ فعالة مع لاعداد )   و    ڔ٫حٶٿحػ ڇڑ ڔڜ  ؼڃحٮٸ لميڕڤٶتي

 استنتاجهكما يمكننا  إ۸ى جداء عوامل أولية طبيعيةبالتحليل و  كذلك ( الكبَڇة

 .لاكيڇ بدلالة القاسم المشًڇك

 (تبديۺي أي ترتيب العددين غَڇ مهم)                          .5

 .           فإن    يقسم العدد الطبي۫ي   إذا كان العدد الطبي۫ي  .6
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  و   للعددين الطبيعيَن الكيفيَن  مجموعة القواسم المشًڇكة  عَن:  14ؼٯشڱڄ 
 .05ر هو صغهما المشًڇك لا عفامضعلما أن  

؈ي   و   للعددين الطبيعيَن المشًڇكة  عفاتاضمجموعة الم نحن نعلم أن:  ثلحڑ 

    عفات امضر و عليه ؈ي مجموعة صغهما المشًڇك لا عفامض عفاتامضمجموعة 

M(15)= {0, 15, 30, 45, 60, 75,90, ………. }. 

 

 : ٚ  ذحٞؾٖٓثړ ثڍؾُڏڱڑ٦ٻثلم٣ترڅ لا  ٶڀح٫ؽٷيڗ ثلم

حيث تحليلهما إ۸ى جداء عوامل أولية  عددين طبيعيَن غَڇ معدومَن  و   ليكن 

          :  يعطى من الشكل

                                          ڣ                                               

أعداد طبيعية أولية    (عۺى التوا۸ي    , .....,    ,     (      , .....,    ,     :  حيث

, .....,    ,     (   , .....,    ,     و   ( مختلفة عن بعضها البعض)ؠى ثمتمايزة مثؠى م  .نَغَڇ معدوم َنطبيعي ينعدد    و  علما أن  أعداد طبيعية  (عۺى التوا۸ي    

 ڣ ٶڏڱڢ

 

 

 

ٚ ڍڏٷٖٕڭڜ ثڍٯشڱٷڱيڗ  ڟڤ وٖثء ڇڑ    ڣ   ثلم٫حٶڀ ثلم٣ترڅ لا٦ٻ

ثٚٙ ع ذأچبر أٝ ڣ ڔڜ ٕڣڗ ؼڈ  .ٶڤثڔڏڡڕح ثلم٣ترچغ ڣ ثڍٻير ڔ٣ترچغ ثلمأْڤٗ
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 .52511   هو 7511و  3511ر للعددين صغالمشًڇك لا  عفاضالم  :ڔلحڋ

              ڟڤ   7511ؼُڏڱڑ ثڍٷٖٕ 

              ڟڤ   3511ؼُڏڱڑ ثڍٷٖٕ 

   ڇ أس هو كيالمأخوذة بأ و الغَڇ مشًڇكة نلاحظ جداء العوامل المشًڇكة

                                                    

بثلاث طرق  6511و  8141ر للعددين صغالمشًڇك لا  عفاضالم عَن:  05ؼٯشڱڄ 

 .مختلفة

گٚڃغ لاڣلګ:         ثلحڑ   (ثڍؾُڏڱڑ إلګ وٖثء ٶڤثڔڑ أڣڍڱغ:   )ثڍٯ

                   هو 6511تحليل العدد 

                        هو 2040  تحليل العدد

 هو  جداء العوامل المشًڇكة و الغَڇ مشًڇكة المأخوذة بأكيڇ أسنلاحظ 

                                                

 .       هو 𝟎 𝟎 و  𝟎𝟎  ر للعددين صغالمشًڇك لا  عفاضالموعليه 

گٚڃغ ثڍ  (8141و  6511ٸ لميڕڤٶتي ڔ٫حٶٿحػ ڇڑ ڔڜ ؽٷڱيڗ أڣڋ ؼڃحٮ:   )لحژڱغثڍٯ

 :هڶ       العدد الطبي۫يمجموعة مضاعفات 

M(2040)= {0, 2040, 4080, 6120, …... , 660960, 663000, 669500, .…. }. 

 :هڶ 6500  العدد الطبي۫يمجموعة مضاعفات 

M(6500)= {0, 6500, 13000, 19500, …... , 656500, 663000, 665040, .…. }. 
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  :أي  663000   :غَڇ معدوم هو  تقاطع ول أ

                             𝟎 𝟎   𝟎𝟎     𝟎𝟎𝟎       

 

گٚڃغ ثڍ  (إٞؾڛؾحوڢ ذٖلاڍغ ثڍڃحٞږ ثلم٣ترڅ لاچبر) :   لحڍلغثڍٯ

  و عليه  81  هو 8141و  6511القاسم المشًڇك لاكيڇ للعددين نعلم أن 

                             𝟎 𝟎   𝟎𝟎   𝟎 𝟎   𝟎𝟎 𝟎        

 :أي            

                                𝟎 𝟎   𝟎𝟎     𝟎𝟎𝟎       

 

ٚ ڣ ثڍڃحٞږ ثلم٣ترڅ  ثڍٷلاڂغ ذيڗ ثلم٫حٶڀ ثلم٣ترڅ لا٦ٻ

  لاچبر ڍٷٖٕڭڜ ٮشڱٷڱيڗ

 

گٚغ)ڔبرڟښغ  القاسم المشًڇك لاكيڇ  ماه          و              ليكن  (:ژٳ

إذن جداءهما     و    الطبيعيَن  للعددينو المضاعف المشًڇك لاصغر  عۺى التوا۸ي 

 :يساوي جداء هذين العددين أي يحققان العلاقة
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گٚڜ ڔُڏڤڋ     :13ؼڕ

أن قاسمهما  إذا علمت    و 𝟎  المضاعف المشًڇك لاصغر للعددين  عَن .1

 .  المشًڇك لاكيڇ هو 

إذا علمت أن     و  𝟎   القاسم المشًڇك لاكيڇ للعددين  عَن .2

 .𝟎   المشًڇك لاصغر هو  هماضاعفم

المشًڇك هما ضاعفمإذا علمت أن    و    الطبيعيَنأدرس قيم العددين  .3

 . قاسمهما المشًڇك لاكيڇ هو ڣ     لاصغر هو 
         :ثلحڑ 

          و  𝟎  المضاعف المشًڇك لاصغر للعددين  عَنت . 

              𝟎       𝟎          𝟎       𝟎       𝟎𝟎         

     و  𝟎   القاسم المشًڇك لاكيڇ للعددين  عَن . 

                         𝟎         𝟎            𝟎         𝟎   𝟎              

أن مضاعفهما المشًڇك لاصغر  اعلم   و   قيم العددين الطبيعيَن  ةسادر  . 

 :نحن نعلم أن . قاسمهما المشًڇك لاكيڇ هو ڣ     هو 
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 و تعطى مجموعة   قاسمان للعدد    و   معناه              و عليه       :   أي       إذن نبحث لاعداد الطبيعية ال؞ي جداءها يساوي 

                                      :من الشكل   قواسم 
 :مجموعة الثنائيات التالية يتنتم   و   يكون عندئذ قيم 

                                                                           
فإن الثنائيات                     و                   و بما أن

 :الوحيدة ال؞ي تحقق المطلوب ؈ي
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 ڡحْڤث٦ڣ  ثڍڃڤڥ ثڍصحڱُغ

گٚڀ ثڍ   : ثڍڃڤڥ ثڍصحڱُغؾ٘چير ذؾٷ

   الرتبة  اتذوة القنسمي  .طبي۫ي غَڇ معدوم عدد   حقيقي كيفي و عدد  ليكن 

 :حيث     العدد  للعدد الحقيقي 

                                                                      
   عاملا

ٳ  .طبي۫ي غَڇ معدوم عدد   و      غَڇ معدوم حقيقي  عدد أجل كل نم: غڔلَا

                                                       لدينا 

𝟎            :       لدينا       حقيقي عدد أجل كل نم         : لٍاث٦ٯ    

𝟎   𝟎               .    :أڔلڏغ   𝟎   𝟎   𝟎   𝟎𝟎𝟎  .                                   𝟎     𝟎  𝟎 𝟎  

 .                          𝟎 𝟎𝟎   𝟎   𝟎   𝟎𝟎   عامل                𝟎      

محرك  اسم قأشتو منه   " gogol"      وڤوڤڋ بالعدد        نسمي العدد 

  .صفر    متبوع ب   و  يعؠي العدد  للانًڇنت   Google   البحث العالمي
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 أجل كل نم و   و        َنين حقيقيَن غَڇ معدومعدد أجل كل نم     :ْڤث٥        

 :لدينا    و       َنطبيعي ينعدد

1.                                      

2.                                                                                    

3.                                                      

4.                                               

5.                                                                      

6.                                                             

 

 

                                                     

 

ڂٙږ :   ثڍبرڟحڗ  : ڍٖڭښح  ڔڜ ثلخح٦ڱغ 

                     

ڂٙږ   :ڍٖڭښح  ڣ ڔڜ ثلخح٦ڱغ 

                               

ڔٛغ         و       َنطبيعي ينعدد أجل كل نم و   حقيقي  عدد أجل كل نم  :01 لا

 :لدينا    نس؝ي  و كل عدد صحيح (غَڇ معدوم   )
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 :  ثڍبرڟحڗ

  ڣٛوڱح پإڗ   إٗث ڇحڗ  ٶښٖئ٘       ڭڈؾظ ڔڜ ثڍ٣ډڑ    ٶٖٕث 

  :ڔڜ ثلخڤث٥ ثڍٟحذڃغ ڭڈڤڗ 

                            

  ٕٚٶٖٕث   إٗث ڇحڗ          ڭڈؾظ ڔڜ ثڍ٣ډڑ    ڭح پإڗ پ

ڔٛغٶښٖئ٘ ڔڜ ثڍ  :ثڍٟحذڃغ ڭڈڤڗ  لا

                                             

 

 

 

 

 

 :لدينا    نس؝ي  من أجل كل عدد صحيح         :18 ڔٛغلا     

إذا  كان   عدد فردي     إذا  كان   عدد زوېي                       
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  ثلمڤثپڃحػ فڶ 

ڭٖ ٶٖٕ ٮشڱعڶ ٺير ڔٷٖڣړيؼڤثپڄ ٶٖٕڭ  :ڗ صحڱُيڗ ڙٟصڱيڗ ذترٕ

نقول ,  عدد طبي۫ي غَڇ معدوم  حيحَن نسبيَن و عدديَن ص  و   ليكن 

ڭٖذ متوافقان   و   عن العددين   نفس باقي إذا كان لهما    العدد  ترٕ

 .  قسمژێما عۺىنفس الباقي عند لهما    و   :   أي    ًڇديدب   يوافق  و نقرأ             :و نكتب     القسمة لاقلدية عۺى
    :غڏأڔل

              ڭٖ    ڭڤثپڄ       و نقرأ و    و معناه    ذترٕ  . و هو العدد    قسمژێما عۺىعند  نفس الباقيلهما    

            𝟎       ڭٖ     ڭڤثپڄ   و نقرأ و     ذترٕ

و هو     قسمژێما عۺىعند  نفس الباقيلهما     و    معناه 

 . العدد 
       𝟎       ڭٖ  0 ڭڤثپڄ  7أ    و نقر و   7و معناه  1  ذترٕ  .0و هو العدد  1  قسمژێما عۺىعند  نفس الباقيلهما  𝟎

 𝟎     لدينا   من أجل كل عدد صحيح    

 

 

 

عدد طبي۫ي غَڇ   عددان صحيحان نسبيان و   و    ليكن     :ڔبرڟښغ        

كان  نفس الباقي في القسمة لاقلدية عۺى إذا وفقط إذا  و    ــــمعدوم يكون ل  .   مضاعفا للعدد     
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گٚڜ ڔُڏڤڋ       :41ؼڕ

i. ؟ماذا تلاحظ    عۺى      و      ين العددكل من باقي قسمة  عَن  

ii. ؟     متوافقان بًڇديد   و     ان العدد هل  

iii.  متوافقان بًڇديد        و      بَن أن العددين               

 . عۺى      هو باقي قسمة  ما

iv.  متوافقان بًڇديد        و      بَن أن العددين               

 . عۺى      هو باقي قسمة  ما

           :ثلحڑ

i.  أن لهما نفس نلاحظ   و ه   عۺى      و      ين العددكل من باقي قسمة

:   و نكتب   العدد  متوافقان بًڇديد    و      ين العدد و نقول أن    و هو الباقي    𝟎        . 

ii. لأن ليس لهما نفس باقي      متوافقان بًڇديدليس    و     ان العدد

 . و   عۺى الًڇتيب   و هما   القسمة عۺى 

iii. و هو       لهما نفس باقي قسمة عۺى        و       أن العددين  بما  .  هو   عۺى      مة باقي قس و عليه        متوافقان بًڇديدفهما   

iv.  و هو      لهما نفس باقي قسمة عۺى        و       بما أن العددين  .  هو   عۺى      مة باقي قس و عليه        فهما متوافقان بًڇديد  

عدد طبي۫ي غَڇ معدوم   عددان صحيحان نسبيان و   و    ليكن    :ژؿڱيغ        

 .   مضاعفا للعدد     كان  إذا وفقط إذا    متوافقان بًڇديد  و    ــــيكون ل
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 :  ثڍبرڟحڗ

: حيث  نعلم أن يوجد عدد صحيح     باقي قسمته عۺى  عدد صحيح و    ليكن    بتا۸ي  و            ومنه         و          

 .  ـــ مضاعف ل
  

 

 

 

گٚڜ ڔُڏڤڋ  سٙ ي ٦ٿُغ )     :05ؼڕ  ( 03ثڍڈؾحد ثلمٖ

 :من بَن الموافقات لاتية أذكر الصحيحة و الخاطئة

1)          

2)         𝟎  
3)           
4)          
5)           
6)            
7)             
8)           

 .         ف عن لختعدد طبي۫ي غَڇ معدوم ي  ليكن    :ْح٦ڱغ        

 .    عۺى باقي قسمته  يوافق بًڇديد    كل عدد صحيح                        

ٳغ ليس    و          فمثلا        هو الباقي إلا إذا كان   ول أن نق :ڔلَا

         ڣ        لأن   أما الباقي هو        لأن   عۺى    باقي قسمة 
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           :ثلحڑ

 .    صحيحة         إذن  .          و            (1

𝟎  و 𝟎          (2  .صحيحة  𝟎         إذن .  𝟎       

. خاطئة          إذن  .              و              (3

 .         ونكتب 

 .صحيحة        إذن  .          و           (4

ۺى ع   و بما أن باقي قسمة العدد   هو إذن   عۺى      باقي قسمة .          (5  .صحيحة            فإن  هو  كذلك   

   باقي قسمته عۺى    يوافق بًڇديد     و بما أن العدد                (6

 .صحيحة           نستنتج أن 

7)         𝟎 في باقي ال تحصلنا عۺى نفس             و          

 .صحيحة             إذن    عۺى  ةقسمال

لم نحصل عۺى نفس الباقي في             و                   (8

 .         نكتب  و. خاطئة          إذن    القسمة عۺى 

گٚڃغ    ــ ڔ٫حٶڀ ڍ    ڭڕڈڜ ثڍبرڟحڗ ٶلګ أڗ            ڍڏبرڟحڗ ٶلګ أڗ    :ٮ

 . ژٿ٠ ثڍشحيڶ فڶ ثڍڃٟڕغ لاڂڏٖڭغ ٶلګ  ڕح ڍڡ   ڣ    ٶلګ أڗ   أڣ ثڍبرڟحڗ             
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گٚڜ ڔُڏڤڋ  سٙ ي ٦ٿُغ )     :16ؼڕ  ( 03ثڍڈؾحد ثلمٖ

ذحيڶ ڣ     ګلٶ   ذحيڶ ڂٟڕغ         عَن في كل حالة من الحالات لاتية

ٚ صحغ أڣ ْٯأ ثلمڤثپڃغ.    ګلٶ   ڂٟڕغ  .قږ أٗچ

1)            
2)            
3)      𝟎    
4)            

           :ثلحڑ

هو   عۺى      باقي إذن.               و              (1  .   صحيحة          إذن  لهما نفس الباقي في القسمة عۺى     و     منه  و  هو   عۺى     و باقي   

عۺى      إذن باقي .             و                  (2    لهما نفس الباقي في القسمة عۺى   و      منه  و  هو   عۺى    و باقي   هو    
 .    صحيحة           إذن  

𝟎 و              (3 و   هو    عۺى     إذن باقي .          

إذن    لهما نفس الباقي في القسمة عۺى ليس    و     و منه   هو   عۺى    باقي    .   𝟎     و نكتب .  ةخاطئ    𝟎     

  هو     عۺى     إذن باقي .             و              (4
إذن     لهما نفس الباقي في القسمة عۺى    و     منه  و  هو    عۺى    و باقي   .    صحيحة           
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  ْڤث٥ ثلمڤثپڃحػ فڶ 

 

 

 

𝟎    ڍٖڭښح        :  ثڍبرڟحڗ  . ڔ٫حٶڀ ڍڏٷٖٕ     ڣ ڔښڢ       
 

 

 

 .  ژٿ٠ ثڍشحيڶ فڶ ثڍڃٟڕغ لاڂڏڱٖڭغ ٶلګ     ڣ   پإڗ ڍـ     ژٿ٠ ثڍشحيڶ فڶ ثڍڃٟڕغ لاڂڏڱٖڭغ ٶلګ     ڣ      إٗث ڇحڗ ڍـ      : ثڍبرڟحڗ
  

 

 

 (       ڣ          : ) أٶٖثٕ صحڱُغ َڱن     ڣ ,           :  ثڍبرڟحڗ

 (         ڣ           ) ڮٷني  (         ڣ          ) 
 بالجمع طرف إ۸ى طرف نجد           ( عددان صحيحان    و   )     

 .      ٶٖٕ صحڱِ پإڗ        ذڕح أڗ                  

 "ثلخح٦ڱغ لاڙٷډحٞڱغ "     :10ثلخح٦ڱغ 
    ٺير ڔٷٖڣړ ڣ ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ صحڱِ   ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ ٮشڱعڶ  

                                        :ڍٖڭښح        

 "غ ؾشٖڭڏڱثلخح٦ڱغ ثڍ"       :18ثلخح٦ڱغ        
 . ٶٖٕ ٮشڱعڶ ٺير ڔٷٖڣړ   حڗ ڣ  صحڱُ ثڗٶٖٕ  ڣ           

              :پإڗ             إٗث ڇحڗ          

 

 "ڭغ ؾٷٖثلخح٦ڱغ ثلم"     :13ثلخح٦ڱغ 
 . غٕ صحڱُثٶٖأ   ڣ    ,   .ٺير ڔٷٖڣړ   ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ ٮشڱعڶ 

       :   پإڗ   )       ڣ            (إٗث ڇحڗ  
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 (       ڣ          : ) أٶٖثٕ صحڱُغ َڱن     ڣ ,  ,           :  ثڍبرڟحڗ

 (         ڣ           ) ڮٷني  (         ڣ          ) 
                                                               بالجمع طرف إ۸ى طرف نجد  (عددان صحيحان    و   )

 .          ٶٖٕ صحڱِ پإڗ        ذڕح أڗ   
 

 

 
 

 (       ڣ          : ) أٶٖثٕ صحڱُغ َڱن     ڣ ,  ,           :  ثڍبرڟحڗ

 (         ڣ           ) ڮٷني  (         ڣ          ) 
     ينا دل      (عددان صحيحان    و   )       

                                                     

 .          ٶٖٕ صحڱِ پإڗ             ڗذڕح أ 
 

 

 

 "ڔٸ ثلجڕٸ ؾلاؤړْح٦ڱغ ثڍ"     :14ثلخح٦ڱغ 
 . غٕ صحڱُثٶٖأ   ڣ    ,   ,   .ٺير ڔٷٖڣړ   ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ ٮشڱعڶ 

             :   پإڗ   )       ڣ            (إٗث ڇحڗ  

دٚ ؾلاؤړْح٦ڱغ ثڍ"     :15ثلخح٦ڱغ   "ڔٸ ثڍ٫
 . غٕ صحڱُثٶٖأ   ڣ    ,   ,   .ڣړٺير ڔٷٖ   ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ ٮشڱعڶ 

             :   پإڗ   )       ڣ            (إٗث ڇحڗ  

 "ڔٸ ثڍڃڤڥ ثڍصحڱُغ ؾلاؤړْح٦ڱغ ثڍ"     :16ثلخح٦ڱغ 
           :    پإڗ         إٗث ڇحڗ                       .  ڣ    حڗ صحڱُثڗ ٶٖٕ ڣ ڔڜ أوڑ ڇڑ.   ڣ      حڗٺير ڔٷٖڣڔ  حڗٮشڱٷڱ ثڗڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ

             :   پإڗ   )       ڣ            (إٗث ڇحڗ  
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گٚڜ ڔُڏڤڋ  سٙ ي ٦ٿُغ )     :17ؼڕ  ( 50ثڍڈؾحد ثلمٖ

 .           و        ,          : ڱغحڍؾڍؾڈڜ لاٶٖثٕ ثڍصحڱُغ ثڍ

 .  عۺى العدد      و    ,      عَن باقي قسمة لاعداد (1

 .𝟎            ,    𝟎         ,          ,          ,       ,       قسمة كل من  الموافقات عَن باقي باستعمال (2

           :ثلحڑ

عۺى      و    ,      عَن باقي قسمة لاعدادحاسبة نجد أن بواقي لاعداد  مالعباست .1

               و                    ,                  .عۺى الًڇتيب   ,  ,  ؈ي    العدد 

 . ڣ ڔښڢ ثڍشحيڶ ڟڤ           نجد  خاصية الجمعبتطبيق                       :لدينا .2

 ذڕح أڗ  ڣ            نجد  خاصية الضرببتطبيق                      :لدينا  . ڔښڢ ثڍشحيڶ ڟڤ ڣ              نجد   خاصية التعديبتطبيق           
 ڣ ڔښڢ ثڍشحيڶ              نجد  خاصية الجمعبتطبيق                             :لدينا

 . ڟڤ 

 أڬ           نجد   خاصية القوى بتطبيق          : لدينا             

 . ڣ ڔښڢ ثڍشحيڶ ڟڤ 
 ڣ ذڕح               نجد  خاصية الضرببتطبيق                             :لدينا

ڣ ڔښڢ                نجد   خاصية التعديبتطبيق           أڗ 

 . ثڍشحيڶ ڟڤ 
قلم الجزائر

WWW.DZPEN.COM

https://www.dzpen.com


 

42 

 ڣ ذڕح أڗ       𝟎     د نج خاصية الضرببتطبيق           : لدينا  𝟎                        نجد   خاصية التعديبتطبيق          

ذڕح أڗ                 𝟎        𝟎         نجد  قوى خاصية البتطبيق   .    ڣ ڔښڢ ثڍشحيڶ ڟڤ     𝟎    𝟎       ڣ ؼډحفت أڭ٫ح           𝟎          ؼډحفت        𝟎     

 𝟎         بنفس الطريقة السابقة نجد  . ڣ ڔښڢ ثڍشحيڶ ڟڤ        
گٚڜ ڔُڏڤڋ  سٙ ي ٦ٿُغ )     :21ؼڕ  ( 05ثڍڈؾحد ثلمٖ

 .          و          حيث  انصحيحان عدد   و      

i. عۺى العددسمة قال بلقي       بَن أن العدد   .   

ii.  عۺى العدد          العددعَن باقي قسمة   .   

iii. عۺى العدد  𝟎    و      𝟎  ثٞؾڛؾٌ ذحيڶ ڂٟڕغ  .         تحقق أن   .   

           :ثلحڑ

I. خاصية الجمعبتطبيق                     أي                  و منه                    :لدينا 

           𝟎      فإن     𝟎   بما أنو            حصل عۺى ن

 يقبل     نستنتج هكذا أن العدد  . هو   عۺى      قسمة باقي ڣ ڔښڢ 

 . القسمة عۺى 

II. لأن                    أي                       و منه                    :لدينا 

باقي ڣ ڔښڢ              نحصل عۺى   خاصية الجمعبتطبيق                     

 .  هو   عۺى          قسمة
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III.  ڣ       𝟎        𝟎  نحصل عۺى  خاصية القوى بتطبيق  .        ل عۺىحصن خاصية التعديو منه باستخدام          أن من الواضح     𝟎 𝟎      و         𝟎    ڬأ     𝟎         و    هو   عۺى   𝟎   نستنتج أن باقي قسمة.           𝟎    فإن                و بما أن         

 . ڟڤ   ٶلګ  𝟎     باقي قسمة
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ثٙٞغ ذڤثيڶ ڂڤڥ    ٮشڱعڶ ٶٖٕ ٕ
 

ثٙٞغ ذڤثيڶ ڂڤڥ ٶٖٕ ٮشڱعڶ َٟظ ثڍڃڱږ ثڍٯشڱٷڱغ ڍلأٝ ٕ: 

الهدف هو معرفة بواقي القسمة   .ي۫يعدد طب  و ليكن                 أي  بيښێما أوليان فيماغَڇ معدومان ثابتان بيعيان طن عددا  و   ليكن 

نقوم بدراسة .  حسب القيم العدد الطبي۫ي   عۺى العدد     لاقليدية للعدد 

                   يحقق العلاقة أصغر عدد طبي۫ي غَڇ معدومهو       :حيث                    للعداد   البواقي للقسمة لاقليدية عۺى 

 بتطبيق خواص القوى و الموافقات نحصل عۺى  و              :نجد    عۺى العدد   فبإجراء القسمة لاقلدية للعدد  الدور يسمآى 

                                              

؈ي بواقي                  و عليه .  عۺى     هو باقي قسمة    حيث 

 . وفقا لهذا الًڇتيب  عۺى                  قسمة لاعداد 

 :؈ي    حسب قيم العدد الطبي۫ي    عۺى       بواقي قسمة العددو عليه 

        هو      عۺى   إذا كان باقي قسمة  . 

        هو      عۺى   إذا كان باقي قسمة  . 
        هو      عۺى   إذا كان باقي قسمة  .                                                           

           هو      عۺى   إذا كان باقي قسمة     . 

        هو      عۺى   ان باقي قسمة إذا ك  . 
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گٚڜ ڔُڏڤڋ  گح )    :12ؼڕ  (8102ذډحڍڤٙ

 .   عۺى       بواقي قسمة     أدرس حسب قيم العدد الطبي۫ي  (1

 .            :  بحيث يكون       عَن العدد الطبي۫ي (2

 .5يقبل القسمة عۺى                   :العددبَن أن  (3

 .           و            :     تحقق أنه من أجل كل عدد طبي۫ي (  أ (4

 .                :  بحيث  عَن قيم العدد طبي۫ي  (  ب (5

 أوليان فيماعددان طبيعيان ثابتان غَڇ معدومان   و   ليكن      :ڔبرڟښغ

طبي۫ي غَڇ  يوجد عۺى لاقل عددفإنه               بيښێما أي 

𝟎      يحقق العلاقة 𝟎   عدومم أصغر و         و       

ٙ يحقق هذه الخاصية يسمى  عدد طبي۫ي غَڇ معدوم  . ثڍٖڣ

ٳغ گٚغ     :ڔلَا  Fermat-Euler   ڟ٘ڞ ثلمبرڟښغ ژؿڱيغ َؾڕڱغ ڍښٳ

بيښێما يعؠي   أڣڍڱحڗ پڱڕحعددان طبيعيان   و     !ؼُ٘ڭٚ           .أٶٖثٕ أڣڍڱغو ليس بالضرورة أڶێما                       

     .ثڍٷٖٕ لاڣلڶ ڣ ثڍٷٖٕثڗ لاڣڍڱحڗ پڱڕح ذڱنهڕحعلينا أن نفرق بَن مفهوم   

 .أوليان فيما بيښێما لكن كلاهما ليس أو۸ي  و   العددان :  عۺى سبيل المثال
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           :ثلحڑ

 .                    ,                ,              ,             ,               .   حسب قيم العدد الطبي۫ي    عۺى       بواقي قسمة العدددراسة  (1

          :  هو أصغر عدد طبي۫ي غَڇ معدوم حيث     نلاحظ أن 

:  ؈ي   عۺى   و عليه الكتابة لافقية للقسمة لاقليدية للعدد الطبي۫ي  الدور يسمى   حصل عۺىنقة و  بتطبيق خواص الموافقات الساب         

                                                   

 :؈ي    حسب قيم العدد الطبي۫ي    عۺى       بواقي قسمة العددو عليه 

       هو   عۺى   إذا كان باقي قسمة    . 

       هو     عۺى   إذا كان باقي قسمة  . 
      هو     عۺى   اقي قسمة إذا كان ب  . 
       هو     عۺى   إذا كان باقي قسمة  . 

 .            : بحيث يكون       عَن العدد الطبي۫يت (2

تكافى               
        و منه               

 . يقبل القسمة عۺى                 :  إثبات أن العدد (3

               لأن                         :لدينا

              لأن                           و  

أي أن                            فيكون إذن

 . يقبل القسمة عۺى                  :  العدد

 :   تحقق أنه من أجل كل عدد طبي۫ي (  أ (4
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 (.لك بالاستدلال بالًڇاجعذيمكننا إثبات )            فإن          بما أن 

 (.لك بالاستدلال بالًڇاجعذيمكننا إثبات )              فإن          بما أن 

                 :  بحيث  عَن قيم العدد طبي۫ي  ت(  ب

 :من السؤال السابق نستنتج أن

و تكافئ أيضا              تكافئ                        . هو    عۺى    و يكافئ من السؤال لاول باقي قسمة العدد الطبي۫ي          
 .   حيث          أي  

گٚڜ ڔُڏڤڋ  گح )    :01ؼڕ  (8102ذډحڍڤٙ

 .            عددان صحيحان حيث    و      

 .  عۺى      لعدددية ليلاقل عَن باقي القسمة (1

 . 3متوافقان بًڇديد      و   بَن أن العددين  (2

      نضع  (3

 .        :    تحقق أن(  أ

 .     عۺى               استنتج باقي القسمة لاقليدية للعدد (  ب
قابلا للقسمة            ح؞ى يكون العدد   عَن قيم العدد طبي۫ي ( ج

 .  عۺى 

           :ثلحڑ

 .  عۺى     تعَن باقي القسمة لاقليدية للعدد  .1

               تكافئ             تكافئ           :لدينا

باقي القسمة لاقليدية عليه نستنتج أن  و          و         تكافئأي 

 . هو   عۺى     للعدد 
قلم الجزائر

WWW.DZPEN.COM

https://www.dzpen.com


 

48 

 . متوافقان بًڇديد    و      انلعددا إثبات أن .2

  تكافئ                      تكافئ                      :لدينا          

  .         أي  مضاعف للعدد          تكافئأي                     

 :لدينا        من أجل  .3

 و عليه                                ( أ
 .           و  منه                        

 .    عۺى                قسمة لاقليدية للعدد استنتاج باقي ال ( ب
                     و                        لدينا    

              لأن    
    قابلا للقسمة عۺى           ح؞ى يكون العدد  عَن قيم العدد طبي۫ي ت( ج

تكافئ                  فعليه                    لدينا   .           :حيث   أي يوجد عدد طبي۫ي           
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  َٟحد ثڍشحيڶ ذحلآڍغ ثلححٞشغ
 

الحاسبة البيانية و الحاسوب نذكر مښێا الحاسبة العلمية و    عۺى العدد الطبي۫ي    توجد عدة آلات و برمجيات تسمح لنا بحساب باقي القسمة لاقليدية للعدد الطبي۫ي 

ك لهنا أن و غَڇها كما لا نن٦آى  Maple  ثلمحذڑ  ڣExcel ڣڋ ثلميٖ يمن خلال برنامۑ

     تسمح لنا بإجراء مختلف العمليات الحسابية  نًڇنتإمواقع متخصصة عۺى شبكة 

 .و  بأعداد كبَڇة نسبيا

سبة الكومبيوتر الملونة بالأصفر عۺى حا Modفعۺى سبيل المثال توجد اللمسة 

عۺى الحاسبة ثم نضغط      ندخل الرقم   : مثلا المحمول تسمح بحساب الباقي 

  حصل عۺى العدد نف      ثم نضغط عۺى الزر    ثم ندخل الرقم   Modعۺى الزر 
 .كما هو موضح في الصورة المرفقة   عۺى      و الذي هو باقي قسمة 
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 ــ ـؓ  :ــهــــنــــويـ ــ

ليست متوفرة في كل الحاسبات العلمية و القياسية لكن مع هذا يمكننا  Modاللمسة 

نقوم بقسمة العدد :  باتباع الطريقة التالية   العدد عۺى  حساب باقي قسمة العدد  يتكون من جزئَن جزء صحيح و يمثل     فنتحصل عۺى عدد ناطق     عۺى العدد  

و جزء عشري و هو إما عدد عشري و إما عدد مقرب إلآى      ة العددحاصل القسم

عۺى العدد   من حاصل قسمة العدد    فعند طرحنا الجزء الصحيح .  عدد عشري  و عند قيامنا بضرب هذا لاخَڇ في العدد     𝟎نتحصل عۺى الجزء العشري فقط       .  نحصل عۺى الباقي    

 

 

 

 

 .  ٶلګ    𝟎 ٟظ ذحيڶ ڂٟڕغ َث :ؼٯشڱڃڵڔلحڋ 

 :ثلحڑ

َٚڏغ لاڣلګ                      𝟎                                :    ثلم

َٚڏغ ثڍلحژڱغ       𝟎                                              :ثلم

َٚڏغ ثڍلحڍلغ              𝟎                                     :ثلم

 .    ڟڤ   ٶلګ ثڍٷٖٕ    𝟎 ذحيڶ ثڍڃٟڕغ لاڂڏڱٖڭغ ڍڏٷٖٕ     :ثلخلا٦غ

َٚڏغ لاڣلګ                                        :    ثلم

َٚڏغ ثڍلحژڱغ    𝟎                                      :ثلم

َٚڏغ ثڍلحڍلغ        𝟎                                     :ثلم
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ؾٖلاڋ ذحڍترثوٸ  لٞا

ؾٖلاڋ ذحڍترثوٸ ڔشٖأ  :(ثڍبرڟحڗ ذحڍترثوٸ) لٞا

 

 

 

 

 

  

لليڇهان عۺى صحة .  عدد طبي۫ي   و     خاصية متعلقة بالعدد الطبي۫ي         :ڔٟڏڕغ

 :يكفي أن     أكيڇ من أو يساوي     عدد طبي۫ي  من أجل كل      الخاصية 

      أي     نتأكد من صحة الخاصية من أجل  .1

أي    أكيڇ أو يساوي    نفرض أن الخاصية صحيحة من أجل كل عدد طبي۫ي كيفي  .2  .         أي      و نيڇهن صحة الخاصية من أجل ( فرضية الًڇاجع)        
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 :لنثبت صحة الخاصية التالية   :ڔلحڋ ؼڤ٪ڱحڶ

 "                        ,عدومغَڇ م  من أجل كل عدد طبي۫ي " 

َٚڏغ لاڣلګ       ڣ ڔښڢ ثلخح٦ڱغ صحڱُغ ڔڜ أوڑ        : ڍٖڭښح     من أجل   :ثلم

َٚڏغ ثڍ    :(ثڍڤٙثقغ)لحژڱغثلم

  أي     حيث     نفرض صحة الخاصية من أجل عدد طبي۫ي: 

                                                                     

  أي     ثلخح٦ڱغ ڔڜ أوڑ  ڍښبرڟڜ صحغ: 

                                                             

 :لدينا

                                                             

ٳغڔ  أي بصفة عامة المرحلة لاو۸ى تتمثل في عملية تحقق بسيطة لا تطرح :لَا

 .مشكل إلا أڶێا تبقى ضرورية لأنه يمكن لخاصية أن تكون وراثية لكن خاطئة

"   ڔ٫حٶڀ ڍڏٷٖٕ     ,   ڔڜ أوڑ ڇڑ ٶٖٕ ٮشڱعڶ  : " الخاصية   :ڔلحڋ

ثقڱغ ٺٙږ أنهح ڣٙ فإنه يوجد عدد   اعفا للعدد مض   بالفعل إذا كان . ْحٮاغ 

 :لدينا إذن        :  بحيث  صحيح 

 .    هو لاخر مضاعف للعدد       و منه                   
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                                                         و منه

                     ,غَڇ معدوم  من أجل كل عدد طبي۫ي : ثلخلا٦غ

گٚڜ ڔُڏڤڋ  سٙ ي ٦ٿُغ )     :00ؼڕ  ( 07ثڍڈؾحد ثلمٖ

 .  للعدد مضاعف         العدد, من أجل كل عدد طبي۫ي  أنه,  بالًڇاجع لاستدلال باستعمال ,أثبت

.   متعلقة بالعدد الطبي۫ي"   مضاعف للعدد        "الخاصية  :  ثلحڑ

 .بالًڇاجع لاستدلالنستعمل 

َٚڏغ لاڣلګ         و منه             : ڍٖڭښح   𝟎  من أجل   :ثلم

 .  𝟎  ثلخح٦ڱغ صحڱُغ ڔڜ أوڑ  ڙٟؾڛؾٌ أڗ ڣ ڔښڢ  .  مضاعف للعدد 

َٚڏغ ثڍ    :(ثڍڤٙثقغ)حژڱغلثلم

 أي  𝟎  حيث    رض صحة الخاصية من أجل عدد طبي۫ينف:         

 .  مضاعف للعدد 
        و منه  . عدد طبي۫ي   حيث          ژ٫ٸ         

   مضاعف                     :أي     ڍښبرڟڜ صحغ ثلخح٦ڱغ ڔڜ أوڑ

 .  للعدد 
 :لدينا

                                                            

                                                               و منه
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             نستنتج أن   مضاعف للعدد            بما أن و 

 . مضاعف للعدد 
 .  مضاعف للعدد         العدد, ن أجل كل عدد طبي۫ي م: ثلخلا٦غ

 

ٳغ                        شرح كيفية الحصول عۺى المساواة   :ڔلَا

                                               : لدينا

                                            و منه

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   و   يمكننا تعميم المتطابقات الشهَڇة من أجل عددين حقيقَن    :ؽٷڕڱږ
 :لدينا

                  

                  

                  

                        

                        

                       
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گٚڜ ڔُڏڤڋ  سٙ ي ٦ٿُغ )     :08ؼڕ  ( 07ثڍڈؾحد ثلمٖ

 ".عدد طبي۫ي  حيث      يقسم العدد   العدد : "إ۸ى الخاصية التالية     نرمز بـــ  

 .صحيحة       صحيحة تكون      إذا كانت   بَن أنه من أجل كل عدد طبي۫ي  .1

 .؟ اشرح من أجل كل عدد طبي۫ي  صحيحة     هل يمكننا استنتاج أن الخاصية  .2

 :  ثلحڑ

  3أي أن العدد , صحيحة من أجل كل عدد طبي۫ي كيفي      نفرض أن  .1

        و يمكننا أن نعيڇ عن ذلك بوضع       يقسم العدد  

 .غَڇ معدومعدد طبي۫ي   حيث 

 .         يقسم العدد   العدد يحة أي أنصح       لنيڇهن أن 

من الفرضية )         و بما أن                  :لدينا

                           :نستنتج أن (  السابقة

                                         :نإذلدينا     

                        و منه

و هو عدد طبي۫ي غَڇ             مع                   : إذن لدينا

و منه فالخاصية .           يقسم العدد  نستنتج أن العدد . معدوم  .صحيحة       

فلابد     من أجل كل عدد طبي۫ي  صحيحة     نا استنتاج الخاصية لا يمكن .2

 .لأن وراثية الخاصية تبقى غَڇ كافية    من التحقق من صحژێا من أجل 

لا يقسم   لأن العدد       نلاحظ أن الخاصية ليست صحيحة من أجل         

 . و بتا۸ي فهي غَڇ صحيحة من أجل كل عدد طبي۫ي   العدد 
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گٚڜ ڔُڏڤڋ   (ْح٦ڱغ ؼلاؤړ ثلمڤثپڃحػ ڔٸ ثڍڃڤڥ ثڍصحڱُغ)    :03ؼڕ

أثبت باستخدام لاستدلال . معطىغَڇ معدوم طبيعيا ثابتا  عددا  ليكن 

و مهما يكن العددان .     بالًڇاجع أنه من أجل كل عدد طبي۫ي غَڇ معدوم

           :    فإن         إذا كان    : حيث  و   ان  الصحيح

متعلقة بالعدد "            : فإن       إذا كان    "الخاصية :   ثلحڑ

 .نستعمل لاستدلال بالًڇاجع.    الطبي۫ي 

َٚڏغ لاڣلګ ڣ ڔښڢ  .  (شرط الفرضية)             : ڍٖڭښح      من أجل   :ثلم

 .     ڙٟؾڛؾٌ أڗ ثلخح٦ڱغ صحڱُغ ڔڜ أوڑ 

َٚڏغ ثڍ    :(ثڍڤٙثقغ)لحژڱغثلم

 أي      حيث   رض صحة الخاصية من أجل عدد طبي۫ينف:            . 

   أي     ڍښبرڟڜ صحغ ثلخح٦ڱغ ڔڜ أوڑ:                 . 

خاصية و حسب ( فرضية الًڇاجع)            و               : لدينا

                  التلاؤم مع الضرب للموافقات نحصل عۺى

                     .                 :        خواص القوى نجدحسب  و منه

و مهما يكن العددان .     من أجل كل عدد طبي۫ي غَڇ معدوم : ثلخلا٦غ

             :    فإن         إذا كان    : حيث  و  ان  الصحيح

 .طىمعغَڇ معدوم عددا طبيعيا ثابتا    علما أن 
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گٙح٪ڱغ ڔلحڃغ ذحڍٖٝٙ  ڔعجږ ڔ٧ٯلححػ 

 

زٚڱغ ڙٟٚڱغ ثڍٷ  لاژيڏيزڭغ ثڍٿ
 Nombres Naturels Natural numbers يةالطبيع عدادلا 

 Les entiers Integers الصحيحة لاعداد
 Les nombres Rationnels Rational Numbers الناطقة لاعداد

 Les nombres Irrationnels Irrational Numbers لاعداد الصماء
 Les nombres Réels The Real Numbers لاعداد الحقيقية

 Ensemble Set مجموعة
 Elément Element عنصر

 Somme Sum مجموع
 Produit Product جداء

 Addition Addition (الجمع)إضافة
 Soustraction Substraction الطرح

 Multiplication Multiplication الضرب
 La Division The Division القسمة

 Diviseur Divisor قاسم
 Reste Remainder الباقي
 Quotient Quotient ل قسمةحاص

 Plus Grand Commun اسم المشًڇك لاكيڇقال

Diviseur     PGCD(a,b) 
Greatest Common 

Divisor    GCD(a,b) 
المضاعف المشًڇك 

 لاصغر
Plus P’tite Commun 

Multiple  PPCM(a,b) 
Least Common 

Multiple     LCM(a,b) 
 Nombre Parfait Perfect Number (مثا۸ي)عدد تام 

 Nombres Amiables Amicable Numbers (مًڇاضيان) عددان متحابان
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 Puissance Power القوى 
 Nombre Premier Prime Number عدد أو۸ي

 Nombre Composé Composite Number (ليس أو۸ي)عدد مركب 
 Premier Entre Eux Relatively Prime عددان أوليان فيما بيښێما

 Factorisation Factorization لالتحلي
 Coefficient Coefficient العوامل

 Division Euclidienne Euclidean Division القسمة لاقليدية
 Théorème Theorem (ميڇهنة)نظرية 
 Preuve Proof اليڇهان

 Congruence Congruence الموافقات
 Modulaire Modular الًڇديد

لاستلال بالًڇاجع 
 (اليڇهان بالًڇاجع)

Le Raisonnement Par 

Récurrence 
The Reasoning By 

Induction 
 Propriété Génétique Genetic property وراثية خاصية

 Hypothèse Hypothesis الفرضية
 Définition Definition تعريف
 Résultat Result نتيجة

 Conclusion Conclusion الخلاصة
 Propriété Associative Associative Property تجميعية خاصية
 Propriété Commutative Commutative Property تبديلية خاصية
 Propriété Distributive Distributive Property توزيعية خاصية
 Propriété Transitive Transitive Property متعدية خاصية
 Des solutions Solutions الحلول 
 Exercice Exercise تمرين
 Application Application تطبيق
 Leçon The lesson الدرس
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ځٚ ؼ٧ڤگبهح  أْٯحء ٢حئٷغ ڣ ٮ

 

في هذا الجزء نس۫ى إ۸ى إبراز أهم لاخطاء ال؞ي تتكرر من طرف غالبية التلاميذ أو يتوقع 

 .حدوڵێا و طرق معالجژێا قصد تفادڷێا أو التقليل من الوقوع فڛێا مستقبلا

التلاميذ أخذها بعَن لاعتبار للاستفادة و التعلم من أخطاء و تجربة لاخرين فعۺى 

س و خاصة و لنصائح لاساتذة أثناء الدر  لاستماع اجبو فالعظ بغَڇه عيد من أت  فالس  

لما لها من أهمية بالغة قصد  لاختباراتثناء تصحيح الفروض و امن المعالجة  لاستفادة

مجددا و هو ما يتغافل عنه لاغلبية نظرا  صويڗێا و تفادڷێا۫ي لتتدارك لاخطاء و الس  

قصد الفعۺي للتقويم أساسا أو اعتقادهم أنه من غَڇ الملاشتغالهم بالعلامات دون فهم 

يجب التخۺي  هنا جدوى لاهتمام بالمعالجة سواء أكانت نتائجهم سلبية أم إيجابية و من

أو  للاختباراتع التعليمي في بلادنا كالمراجعة عن العادات السيئة ال؞ي صارت طبعا من الواق

۫ي لكسب و بناء ثقافة علمية قائمة الدراسة من أجل إرضاء لاولياء و نحو ذلك دون الس  

لحب التعلم  ة كالرغبة الصادقة و الصريحةحبحد ذاڴێا و ذلك بإتباع أسس علمية صحي

َن عۺى تحديات الدراسة و التحضَڇ متبوعة بالعزيمة و لاجژێاد و المثابرة و الصحبة ال؞ي تع

الجيد للدرس و المشاركة فيه أثناء تقديمه بطرح استفسارات أو تبسيط مفاهيم و نحوها 

ليتم في لاخَڇ مراجعة الدروس السابقة في المٍڈل من دون ملل أو كلل مدعمة بحل التمارين 

قة للاستفادة من و التطبيقات و التقويمات السابقة للسنوات الماضية للدفعات الساب

وه إ۸ى ضرورة بناء المفاهيم خطوة بخطوة و درسا بدرس و عدم الوقوع في تجارڳێم  كما نن  

وه و تشابك المفاهيم من دون تش  اهل و تخطي مراحل الدرس و ما ينتج عنه في فخ التس  

ذر ح  و تأخر درا٥آي يعرقل التعليم لدى الطالب و لاستاذ معا و نأرابط بيښێا تؤدي إ۸ى خلل 

 .ان يعيقان المتعلم بصفة عامةاء الزائد اللذ  يڇ أو الحي  بشدة من التك  

تجربة وخيڇة السنَن لإفادتنا في هذا الصدد بما  مندعو أساتذتنا لافاضل ممن لهو كذلك  

 .ينفع طلبتنا و يوفقهم لكل ما هو  خَڇ
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گٚڜ ث  : ٞؾڃ٧حئڵؼڕ
  .  أوليةطبيعية عوامل عۺى شكل جداء         و        أكتب العددين    .1

 . كل من القاسم المشًڇك لاكيڇ  و المضاعف المشًڇك لاصغر لهذين العددين  استنتج قيمة  .2

 .          العدد   الذي يمثل غَڇ قابل للاخًڈالالكسر ال استنتج .3

 .          عَن قواسم لاعداد الطبيعة  .4

 .   لعدد الطبي۫يحسب قيم ا  عۺى    عَن بواقي قسمة العدد   .5

 (:ښحػٶڱ  )لاوحذحػ ثلمٓؾڏٿغ ڍشٷ٬ ثڍؾلاڔڱ٘ 
 .  لګ وٖثء ٶڤثڔڑ ٮشڱٷڱغ أڣڍڱغإ   𝟎𝟎   ڣ    𝟎𝟎   ؼُڏڱڑ ثڍٷٖٕڭڜ  .0
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 .     𝟎𝟎   ڣ    𝟎𝟎   ڏٷٖٕڭڜ ڍ ثڍڃحٞږ ثلم٣ترڅ لاچبر ڣ ثلم٫حٶڀ ثلم٣ترڅ لا٦ٻٚ ثٞؾڛؾحه .8
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تحثٞؾڛؾ .3 ٚ ثڍٻير ڂحذڑ ڍلْا  .  𝟎𝟎  𝟎𝟎  زثڋ ثڍ٘ڬ ڭڕلڑ ثڍٷٖٕ  ه ثڍڈٟ
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 .  𝟎     𝟎 ٷيڗ ڂڤثٞږ لاٶٖثٕ ثڍٯشڱٷغ ؽ .4

 .   َٟظ ڂڱږ ثڍٷٖٕ ثڍٯشڱعڶ  ٶلګ    ٷيڗ ذڤثيڶ ڂٟڕغ ثڍٷٖٕ ؽ .5
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 ؾٷڏڱڄ ڣ ثڍؾٷڃڱظ ٶلګ إوحذحػ ثڍؾلاڔڱ٘ثڍ

 .  أڣڍڱغ ٮشڱٷڱغ ٶڤثڔڑ إلګ وٖثء 0511ڣ  3511ذحڍڛٟشغ ڍٟفثڋ لاڣڋ ؼُڏڱڑ لاٶٖثٕ 

رغم أن إجابته كانت صائبة و نموذجية إلا أنه أخطأ في الخطوة لاخَڇة : ثڍؾڏڕڱ٘ لاڣڋ 

فكثَڇا ( أخر باقي القسمة) 𝟎وضع العدد ( أخر حاصل قسمة)   بدل أن يضع العدد 

 .ما تتكرر هذه لاخطاء و هو عدم التفرقة بَن حاصل القسمة و الباقي

وجوب أن  )لا يفرق بَن القسمة عۺى العدد لاو۸ي و العدد غَڇ أو۸ي  :ثڍؾڏڕڱ٘ ثڍلحڙڵ

إدراك أو استيعاب فكثَڇا ما تتكرر هذه لاخطاء و هو عدم ( تكون العوامل أولية

 .مفهوم لاعداد لاولية

رغم أن إجابته كانت صائبة و نموذجية إلا أنه لا يدرك م؞ى ينهي : ثڍؾڏڕڱ٘ ثڍلحڍن

 .ێاء عمليات القسمة المتتالية عملية التحليل أو إڶ

ثٚرٸ رغم أن إجابته كانت صائبة إلا أڶێا غَڇ كافية لعدم توضيح كيفية : ثڍؾڏڕڱ٘ ثڍ

كانت عن طريق الغش أو بالحساب الذهؠي فالتيڇير الكتابي  سواءالحصول عښێا 

 مطلوب في كل لاسئلة المشاڳێة ال؞ي تتطلب تعليلا و هنا ؈ي عمليات القسمة المتتابعة

 .العمودية

ٚ  لحڙڵذحڍڛٟشغ ڍٟفثڋ ثڍ ثٞؾڛؾحه ثڍڃحٞږ ثلم٣ترڅ لاچبر ڣ ثلم٫حٶڀ ثلم٣ترڅ لا٦ٻ

 .    𝟎𝟎   ڣ    𝟎𝟎   ڍڏٷٖٕڭڜ 

ا لا تتوافق مع طبيعة السؤال إلا أڶێرغم أن إجابته كانت صائبة : ثڍؾڏڕڱ٘ لاڣڋ 

و تبقى مقبولة  ستنتاجية و ليست الحسابية فيما يخص القاسم المشًڇك لاكيڇ لا 

  .فيما يخص المضاعف المشًڇك لاصغر

 .نفس الملاحظة فيما يخص التلميذ لاول : ثڍؾڏڕڱ٘ ثڍلحڙڵ

 .إجابته كانت صائبة و نموذجية : ثڍؾڏڕڱ٘ ثڍلحڍن

ثٚرٸ نفس الملاحظة فيما يخص التلميذ لاول بالنسبة لاستنتاج المضاعف : ثڍؾڏڕڱ٘ ثڍ

 .المشًڇك لاصغر

قلم الجزائر
WWW.DZPEN.COM

https://www.dzpen.com


 

65 

تزثڋ ثڍ٘ڬ ڭڕلڑ ثڍٷٖٕحثٞؾڛؾڍلحڍن ذحڍڛٟشغ ڍٟفثڋ ث ٚ ثڍٻير ڂحذڑ ڍلْا  . 𝟎𝟎  𝟎𝟎    ه ثڍڈٟ

 .المثالية رغم أن إجابته كانت صائبة و نموذجية إلا أڶێا ليست لاجابة: ثڍؾڏڕڱ٘ لاڣڋ 

 .إجابته كانت صائبة و نموذجية و ؈ي لاجابة المثالية: ثڍؾڏڕڱ٘ ثڍلحڙڵ

 .خاطئة و تدل عۺى عدم استيعابه للدرسإجابته كانت : ثڍؾڏڕڱ٘ ثڍلحڍن

ثٚرٸ إجابته كانت خاطئة و تدل عۺى عدم تمكنه من فهم السؤال نتيجة : ثڍؾڏڕڱ٘ ثڍ

 .تأخر درا٥آي قد يمتد إ۸ى عدة سنوات أي هو في حالة يرثى لها

   𝟎     𝟎  ٷيڗ ڂڤثٞږ لاٶٖثٕ ثڍٯشڱٷغ ثٚرٸ ؽذحڍڛٟشغ ڍٟفثڋ ثڍ

إجابته كانت صائبة و  خاطئة بينما التلميذ الثانيكانت  إجابته: ثڍؾڏڕڱ٘ لاڣڋ 

و  هذا لامر ناتج عن عدم التفرقة بَن أن كل   نموذجية فيما يخص قواسم العدد 

 .بينما الصفر لا يقسم أي عدد   لاعداد الطبيعية الغَڇ معدومة تقسم العدد 

قاسمَن معروفَن  فيظهران لنا تجاهل بعض التلاميذ أول   𝟎 ڣ    ذڲښڕح ثڍٷٖٕثڗ 

ة لعدم فهم درس القواسم لعدد صحيح عۺى عدد إضافو العدد نفسه   وهما العدد 

طبي۫ي فيكون حاصل القسمة هو عدد صحيح و ليس كما يظن بعض التلاميذ أن 

 (.عدد عشري ) فاصلته منژێية

ثٚرٸ ؽٷيڗ ذڤثيڶ ڂٟڕغ ثڍٷٖٕ   .   ڱعڶَٟظ ڂڱږ ثڍٷٖٕ ثڍٯش  ٶلګ    ذحڍڛٟشغ ڍٟفثڋ ثڍ

إجابته كانت صائبة و  رابعإجابته كانت خاطئة بينما التلميذ ال: لحڍنثڍؾڏڕڱ٘ ثڍ

التلميذ الثالث يبدو أن له فهم سطۓي لدرس بواقي قسمة قوى نموذجية فيما يخص 

فعليه مراجعته و حل  عدد طبي۫ي عۺى عدد طبي۫ي غَڇ معدوم و لم يستوعبه كاملا 

 .و ال؞ي تطرح أفكارا جديدةمزيدا من التمارين المشاڳێة 
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 بإذن اله
انتظروا بقية    

 الدروس في  
 ق ادم الأيام
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 𝟗و  𝟑قابلية القسمة على لاعداد 
 : قابلية القسمة على 

فقط و ا ذإ  يقبل القسمة على     أن العدد نقول  .عددا طبيعيا كيفيا    ليكن 

 .8أو  6أو  4أو  2أو  0بأحد لاعداد  ينتهي أحادةرقم إذا كان 
 2تقبل القسمة على  68688,  66,  4000,  822,  4024لاعداد   :مثال

 .2تقبل القسمة على  لا  64688,  69,  4464,  844,  4096بينما لاعداد 
 : قابلية القسمة على 

فقط و ا ذإ  يقبل القسمة على     أن العدد نقول  .عددا طبيعيا كيفيا    ليكن 

 .8أو  0بأحد لاعداد  ينتهي أحادةرقم إذا كان 
 8تقبل القسمة على  68688,  68,  4000,  828,  4020لاعداد   :مثال

 .8تقبل القسمة على  لا  64688,  69,  4464,  844,  4096بينما لاعداد 
 :𝟑قابلية القسمة على 

 

 

 

 

 𝟑يقبل القسمة على     أن العدد نقول  .عددا طبيعيا كيفيا    ليكن  :مبرهنة 
 .𝟑على  يقبل القسمة همارقمجموع أإذا كان فقط و ا ذإ
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 :  البرهان

 :شري على الشكلالع   امظ  يكتب في الن  ن نعلم أن كل عدد طبيعي نح

                                                     

          40    40    40      40       : أي أن          ....... هكذا باقي لارقام و  لافهو رقم ال    و ئااتهو رقم الم    ورات عش  هو رقم ال   حاد و  هو رقم ال     : حيث

40:  بما أن  فإن   فقاتابتطبيق خاصية القوى للمو    4 4  40  4 4 
  4     40  نحصل على  الضرب و بتطبيق خاصية   

مع جميع و بتطبيق خاصيتي الجمع و الضرب   تكن قيمة العدد مهما 

 : نجدالحدود 

                                                  4      

مجموع إذا كان فقط و ا ذإ 𝟑يقبل القسمة على     العددو عليه العدد الطبيعي 

 .𝟑على  يقبل القسمة همارقأ
و ا ذإ 𝟗يقبل القسمة على     العددأن  برهنن 𝟗و بإتباع نفس البرهان مع العدد 

 .𝟗على  يقبل القسمة همارقمجموع أإذا كان فقط 
 :𝟗قابلية القسمة على 

 

 

 

 𝟗يقبل القسمة على     أن العدد نقول  .عددا طبيعيا كيفيا    ليكن  :مبرهنة 
 .𝟗على  يقبل القسمة همارقمجموع أإذا كان فقط و ا ذإ
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