
 

 

 

 

                                                      

 

                                                      

 01الدفتر 

ياضيات     الجزائر–دروس الدعم والتفوق في مادة الر
الجيد للتفوق في شهادة البكالوريا التكوين في الرياضيات  والاستعداددفاتر  

ياضي و العلوم التجري ياضيات و تقني ر بيةالسنة الثالثة ثانوي شعبة الر

مكٍن ثانٍِ فّ مادة الرْاضٓات          إعداد: الأستاذ حلٓلات عمار

الدوال العددية لمتغير حقيقي المحور : 

سة
هند

 و
علم

ح 
جا

ةلتقاربي لدالاالسلوك و النهايات الن
للدرس  شامل ملخص/ 1 

مكن من أ ساس يات الدرس للتتمارين / 2  
نماذج امتحانات   :/ نحو البكالوريا 3  

وبكالوريات وطنية وأ جنبية       
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:اڎنهايات و اڎتفۥيرات الهندۚيً  10الدفتر   

يً وڜبرٌنً اڎقيم المت۵ۚ؅ً : 12الدفتر  الاستمڻار
المت۵ۚ؅ً

يً و المعادلة اڎتفاۅڔيً الدالة الأۚيً : 41الدفتر  yاڎنيبير ay b

يتم اڎنيبيري: 15الدفتر  ماتواڎتزايد المقارن وتت دالة اڎلوغار

الدوال الأۇڔيً والحۥاب اڎتكاڜلي وت۵بيقاته في حۥاب المۥاحات: 10الدفتر 

 المتتاڎيات اڎعدديً و اڎبرٌان باڎتراجع : 17الدفتر 
 الاحتڟالات و اڎتحڔيڈ اڎت؅فيقي  : 10الدفتر 
يلات اڎنق۵يً  : 10الدفتر  الأعداد المڻ٦بً و اڎتح؅
يات تجڻيبيً و مراجعات ۝اڜلة   : 01الدفتر  بكاڎ؅ر

 الا۝تقاقيً و ت۵بيقاتها  : 13الدفتر 
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ياۅياتاڎتٸ؅ين  دفاطر يا شهفي  تف؅قلل الاۚتعداد الجيدو في الر  حڔيلات عمارالمٸــ؅ن اعداد الأۚتاذ   --الجڹاار    --  ادة اڎبكاڎ؅ر

 

 بسم اللى الرحمان الرحٓم 

 الحمد للى ٌالصلاة ٌالسلام علُ سٓدنا محمد خاتم الأنبٓاٜ ٌالمرسلٓن 
 المقدمة                                                                                                           

لى تحقيق هذا العمل بكل ما وهبنا من قوة العقل بداية نتوجه إلى خالقنا بالحمد والثناء الذي وفقنا إ 
 والإرادة.

وبتوفيق من الله وحده  ، يسرني أن أضع هذا العمل المتواضع بين أيدي تلاميذنا الأعزاء و زملائنا  
تمارين ونماذج امتحانات وملخصات شاملة  رللاختياالأساتذة الكرام ،راجيا أن يجدوا فيه ما يعينهم 

 إلى دفاتر، كل دفتر مكون من : للدروس  وقسمتها
      

 
 
 
 

 
 
 
 
 

 الدرس والتمكن من المعارف والكفاءات  إعادة-: ووصيتي
 المحاولة ثم المحاولة ثم المحاولة في التمارين ومراجعة الأستاذ في التصحيح -        

كفاءة عالية ومميزة  بهام جدا اجتهد في حل جميع النماذج فهي تجعلك تكتس  الجزء نحو البكالوريا-      
    لمعالجة امتحان البكالوريا

        الملخص اجتهدت أن يكون شامل ومرجعي للطالب -
  وفقا للمناهج الجديدة لوزارة التربية الوطنية التمارين والتداريبصممت -  -

 اختيرت التمارين من الكتاب المدرسي ونماذج بكالوريات  وطنية وأجنبية . و  
 صول بالتلميذ إلى تحقيق الأهداف التالية:ونسعى إلى الو

 للوصول إلى النتائج المستهدفة والتحرير الرياضي التدريب على الاستدلال المنطقيواكتساب معارف صحيحة -1
 اختبار مكتسباته  من خلال تمارين  هادفة -2
 اكتساب كفاءة عالية ومميزة لمعالجة امتحان البكالوريا -3

أهدي هذا العمل المتواضع إلى روح والدي الطاهرة وإلى روح والدتي الطاهرة تغمدهما الله برحمته الواسعة و 
لأسرة التربية الوطنية بالجزائر الحبيبة التي أعطتنا الكثير اسكنهما فسيح جنانه  ولأفراد أسرتي  وكل إخواني  و

  ونأمل أن نسدي لها ولو قليلا  مما تستحقه  جزائرنا العظيمة

 ڜڔخۂ ۝اڜڈ وڜتجدد للدرس

 تمارين ٌادفً للتڟٸڡ ڜڡ الدرس الدفتر

يا :نماذج اڜتحانات  نح؅ اڎبكاڎ؅ر
يات و۲نيً و أجنبيً   وبكاڎ؅ر

قلم الجزائر
WWW.DZPEN.COM

https://www.dzpen.com


ياۅياتاڎتٸ؅ين  دفاطر يا شهفي  تف؅قلل الاۚتعداد الجيدو في الر حڔيلات عمارالمٸــ؅ن اعداد الأۚتاذ   --الجڹاار    --  ادة اڎبكاڎ؅ر

يبرهن أن و حاول من التمثيلات البيانية للدوال المرجعية تستنبط مايلي :: نهايات الدوال المڻجعيً. 1

 (C)

(C)2y  =  x
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y x
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يسمّى المنحنى الممثل للدّالة "مقلوب" قطعا زائدا

1
lim 0
x x

1
lim 0
x x



0

1
lim
x x



 
|

0

1
lim
x x




 

lim
x

x


 

3lim
x

x


3lim
x

x




ڜڔخۂ ٌام و۝اڜڈ لدرس اڎنهايات 
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ياۅياتاڎتٸ؅ين  دفاطر يا شهفي  تف؅قلل الاۚتعداد الجيدو في الر حڔيلات عمارالمٸــ؅ن اعداد الأۚتاذ   --الجڹاار    --  ادة اڎبكاڎ؅ر
يــف 2 : .تعار

fA

Bx B( )f x  lim ( )



x

f x

يمكننا جعل أي بمعنى : f x الذي نريد بشرط  كبيرا بالقدرx  . كبير بالقدر الكافي
limمثال   2


  

x
x

 f0xle

00 x x   0 ( )f x l e  

0

lim ( )



x x

f x l

ليمكننا جع أي بمعنى : f x قريبا منl  بالقدر الذي نريد بشرطx  0قريب من
x بالقدر الكافي

:  مثال 
2

lim(4 1) 7


 
x

x

. يبرهن أن:أو   يمثل عدد حقيقي أو  aدالتان.  gو  f  : .اڎعڟڔيات على اڎنهايات3
نهاية مجموع دالتين:

lll
lim ( )
x a

f x

l
lim ( )
x a

g x

ح ع ت    l l

 lim ( ) ( )



x a

f x g x

نهاية جداء دالتين:

00ll
lim ( )
x a

f x


l
lim ( )
x a

g x


ح ع ت
l l

 lim ( ) ( )
x a

f x g x




نهاية حاصل قسمة دالتين:

00lll
lim ( )
x a

f x

00ll
lim ( )
x a

g x

ح ع ت ح ع ت


حسب قاعدة 
الإشارات

 
حسب قاعدة 

الإشارات 
0


l

l

( )
lim

( )

 
 
 x a

f x

g x
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 " عدم التعيينالات "تسمى الحالات التي لا تسمح فيها المبرهنات السابقة من استنتاج النهاية بح :ملاحظة
ومنه نستنتج في العمليات العادية الثلاثة )الجمع ، الجداء ، القسمة ( لدينا أربع حالات عدم التعيين   ) ح ع ت (

0وهي :    
, 0 , ,

0
  

 وفي الحالة-   
( )

( )
g x

f x : 0لدينا ثلاث حالات عدم تعيين وهي 01 , 0 ,  

 ) يبرهن و تستعمل مباشرة في التطبيقات(    قواعد إجرائية :  نهايات دوال ڜأڎــ؅فً  و ق؅اعد إجرائيً.4

 لدالة كثير حدود هي نهاية حدها الأعلى درجة. و عند النهاية عند  
مثال : 3 2 3lim ( 3 4 3) lim

 
      

x x
x x x x 

  ية حاصل قسمة الحدين الأعلى درجة.لدالة ناطقة هي نها عندو  النهاية عند           

مثال :
2 2

2 3 2 2
lim lim lim 0

3 4  

              x x x

x x

x x x x
 

          f  دالة كثير حدود للمتغير الحقيقيx  ،a       . عدد حقيقيlim ( ) ( )
x a

f x f a


 
   

0

0
limsin sin
x x

x x  و
0

0
limcos cos
x x

x x 

 
0

sin
lim 1
x

x

x
  ) تبرهن بالحصر(   

 : .نهايً داڎــً مر٦بً 5
abcu ،v ff مبرهنة:  4-1  v u

 lim



x a

u x b lim



x b

v x c lim



x a

f x c

 

1أمثلــة  : ؟
limsin

2




    x x
،  ؟   

2 2 3
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3 1

  
x

x x

x
  

0دالة عددية موجبة في جوار لـ  f:  التربيعي لدالةنهاية الدالة الجذر  4-2 
x  وl  عدد حقيقي موجب 

إذاكانت    
 0
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x x
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 0
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دوال عددية معرفة ،على الأقل ، على المجموعة hو f،g.اڎنهايات بالمقارنً : 6
:      

0 0 0 0
; ;D x x x xيبرهن و نقبل

)D :من  xكان من أجل كل عنصر إذا : مبرهنة الحد من الأسفل * ) ( )g x f x  و كانت
 




0

lim ( )
x x

g x : فإن 



0

lim ( )
x x

f x

)D :من  xكان من أجل كل عنصر إذا : مبرهنة الحد من الأعلى * ) ( )f x g x  و كانت
 




0

lim ( )
x x

g x : فإن 



0

lim ( )
x x

f x

D :من  xإذا كان من أجل كل عنصر : مبرهنة الحصر * ( ) ( ) ( )g x f x h x

و كانت   
 

 
0 0

lim ( ) lim ( )
x x x x

g x h x l : فإن 



0

lim ( )
x x

f x l

2مثال   1
lim .sin


 
  x

x
x :  .اڎتفۥير اڎبياني و اڎۥلوك اڎتقاربي لداڎــ7ً

 *a وb .عددان حقيقيانf دالة معرفة على مجالI و C  تمثيلها البياني في معلم ; ,O I J.
التمثيل البياني المستقيم المقارب) تفسير بياني(النهاية

 lim



x a

f xأو lim



x a

f x

أو
 lim




x a

f xأو lim



x a

f x

المستقيم  ذو المعادلةx a

و الموازي لمحور التراتيب 
مستقيم مقارب للمنحني C

 lim



x

f x b

أو
 lim




x
f x b

المستقيم D ذو المعادلةy b

و الموازي لمحور الفواصل 
مستقيم مقارب 

للمنحني Cعندأو عند

   lim 0


    x
f x ax b

أو
   lim 0


    x

f x ax b

أو lim ( )
x

f x ax b


  

المستقيم d  ذو
المعادلة y ax b

هو مستقيم مقارب مائل 
للمنحني Cعندأو عند
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 : ملاحظات 
- f     f x ax b x lim 0
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      f x ax b

    0  f x ax b C

    0  f x ax b C 
         -   fCf 

 y ax b 0a   fC
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          -   fC gC  fg fC gCمنحنيان متقاربان
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   x
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-( حسنة  ) إضافة         fCf 
 التمثيل البياني ) تفسير بياني(  النهاية
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 
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 
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  ات و ۲ڻائڬڜلاح8.۴

 التحكم في حساب النهايات و تعلم طرائق رفع حالات عدم التعيين -1
إذا كانت موجودة قاعدة إجرائية أو خاصية لحساب هذه النهاية                                         

تستعمـل مباشرة                                      


 هاموجودة قاعدة إجرائية أو خاصية لحسابغير إذا كانت 

إذا كانت ليست حالة من حالات
           نحصل على نتيجة النهايةعدم التعيين

 مثال :                       نفكر في رفعها بخبرة و حسب نوع الحالة
2

2

2 3
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2


 x
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x x
 

من الطرائق لرفع حالة عدم تعيين
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x
x x
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 

3
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8
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3 2x

x

x x

مثال   2 2lim 1 2


  
x

x x x 

استعمال تعريف العدد المشتق 


 
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0
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x x

f x f x
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x x



  0 0
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( ) ( )
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f x h f x
f x

h
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2

4 1 6
lim

2x

x x
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 

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2

  x

x

x
0

tan
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x

x

x

مثال             
2

cos sin
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x

x x

x
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 حساب نهاية
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اڎتفۥير اڎبياني و اڎۥلوك اڎتقاربي وتعيين المۥتقيڟات المقاربً لمنحني و اڎقدرة على رسم المنحني 2

 المڟثڈ لدالة اي طرجمً جداول اڎتغيرات و اڎقڻاءة اڎبيانيً 

 

 
 10مثال 

 والمطلوب رسم  fغيرات الدالة  اليك جدول ت
حنــي نالم fC  الممثل للدالةf في معلم 

 :متعامد ومتجانس إذا علمت ان  

 0 6;0 , 0;0 , 4;0 , 7;0
f

C y 

 
 22مثال

  وليكن fاليك جدول تغيرات الدالة  
 المنحني fC  الممثل للدالةf  في معلم 

 ان: متعامد ومتجانس إذا علمت 
 

    lim ( ) 0
Dx

f x y  وD : 2المستقيم الذي معادلتهy x  

   
 

 

D ،ائج السابقة ارسم   بعناية مستعينا بالنت - fC 

 
 
 
 
 

 
 
 

 

 

قلم الجزائر
WWW.DZPEN.COM

https://www.dzpen.com


ياۅياتاڎتٸ؅ين  دفاطر يا شهفي  تف؅قلل الاۚتعداد الجيدو في الر حڔيلات عمارالمٸــ؅ن اعداد الأۚتاذ   --الجڹاار    --  ادة اڎبكاڎ؅ر

f 2;1  
2

2 3

2

x
f x

x x


 

1x2 2x x 
221

3f

                 f

f

1
2

2

5 2
( )

4

x x
f x

x x
    ،2)

2 4 4
( )

1

x x
f x

x
     ،3)

2

4 8
( )

4 5

x
f x

x x

4)
2

2

2
( )

1

x x
f x

x
52

1
( ) 2 3

1
f x x

x
6

2
( )

4

x
f x x

x

                

1
3

22

8
lim

3 2x

x

x x


 

2
2

3 21

2
lim

3 3x

x x

x x x

 
  

324

2
lim

5 4x

x

x x


 

42
lim

4 3x

x

x




5
0

1 1
lim
x

x

x

 
6 lim 2

x
x x


7lim

1x

x x

x 

8
3

1 6
lim

3x

x x

x

 


9 lim 1
x

x x


 10
0

1 1
lim
x xx



   

 
تعريف العدد المشتق

1)
4 3 2

2

7 8 12
lim

2x

x x x x

x

   


،2)
60

1

1
lim

3 3x

x

x




،3)
2

cos
lim

2
x

x

x
  

4)
1

5 2
lim

1x

x

x

 


،5)
6

2sin 1
lim

6x

x

x 




       ،6)
3

1 6
lim

3x

x x

x

 


10التمرين 

02التمرين 

 ڜڡ حۥاب اڎنهايات و اڎتفۥيرات الهندۚيًتمارين للتڟٸڡ 

30التمرين 

30التمرين 

قلم الجزائر
WWW.DZPEN.COM

https://www.dzpen.com


f

1,3
f

C

; ,O i j

بقراءة بيانية
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fعلى الدالة العددية المعرفـة 1 :بـ
3 2

2

2
( )

( 1)

x x
f x

x




نسمـي  
f

C  المنحني الممثل للدالة  في المستوي المنسوب لمعلم متعامد ومتجانس( ; , )O i j.
احسب / 1 

1
lim ( )
x

f x هندسيا النتيجة فسّر ثم

lim / احسب النهايتين :2  ( )
x

f xوlim ( )
x

f x

:fDمن xبحيث يكون من أجل كل  و  ،أوجد ثلاثة أعداد حقيقية أ( / 3

2
( )

1 ( 1)
f x x

x x

   
 

أن المنحني  استنتج  ب( 
f

C له ديكارتيهيطلب إعطاء معادلة    يقبل مستقيم مقارب مائل

ادرس وضعية المنحني ـ(ج
f

Cبالنسبة للمستقيم المقارب المائل.

فإن : 1يختلف عن  xأجل كل عدد حقيقي  ه من / أ( بينّ أن4 
2

3

3 4

1

x x x
f x

x

و ثم ارسم  ( شكّل جدول تغيرات الدالة ب
f

C
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 10التمرين 

 
  
 

  وليكن fاليك جدول تغيرات الدالة                        
حنــي نالم fC  الممثل للدالةf  في معلم متعامد ومتجانس 

0ان: إذا علمت  1f 2وlim ( ) 0
x

f x x 
2xالمنحني الممثل للدالة مربع : وليكن   x  

 للمنحني Tالمماس  fCلنقطة التي              في ا 
2معادلة ديكارتية  له :  3فاصلتها  7y x  و 

 مستعينا بالنتائج السابقة ارسم  -

ثم ، T بعناية      fC 
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1يكــون لدينا : 1x( بيّن أنه من أجل كل عدد حقيقي 1                  
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2 1

x

x
  

lim( استنتج النهايتين التاليتين :2                       
1x
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x
limو 
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x
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)2كما يلي :  المعرفة على  fنعتبر الدالة                             ) 4 1f x x x  

24أثبت أن : (1 1 2x x  لكلx  ث استنتجlim ( )
x

f x  

lim   احسب بطريقة أخرى ، (2 ( )
x

f x       
 
 

                       
  fاليك جدول تغيرات الدالة                           

حنــي نالموالمطلوب رسم  fC  الممثل للدالةf 
 ي معلم متعامد ومتجانس ف 

1,2: إذا علمت ان   و 1,3
        0,2 0,3f  

limو     ( ) 0
x

f x x  وD : المستقيم الذي معادلتهy x  

 

 
 
 
 

                        
                     

2rهي : rهل تساءلت يوما لماذا مساحة قرص نصف قطره    
 roخذ قرص نصف قطره إليك برهان من بين البراهين : 
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                           f  الدالة العددية المعرفـة على 1  :بـ
2 1
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x x
f x
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 
                                    

نسمـي    
f

C  المنحني الممثل للدالة  في المستوي المنسوب لمعلم متعامد ومتجانس( ; , )O i j. 
احسب   أ( /1 

1

lim ( )
x

f x  و
1

lim ( )
x

f x  ثم فسّر النتيجة هندسيا 

lim احسب النهايتين : ب(  ( )
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f

C يطلب إعطاء معادلة ديكارتيه له   يقبل مستقيم مقارب مائل 
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f

C  بالنسبة للمستقيم المقارب المائل. 
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 10التدريب 
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          - : تأمل في  هذه المعادلـــة
ونجاح بحول الله = متــعـة منظم رغبة + إرادة + ممارسة + جهد

ن من أئمة أود أن أورد أمامك نص رسالة بعث بها بديع الزمان الهمذاني، الذي كا -
  :كتب إليه  الكتابة، إلى ابن أخت له كان ينفق عليه من ماله ليتعلم. عصره في 

أنت ولدي ما دمت والدفتر أليفك والمحبرة حليفك، فإذا قصّرت، ولا أخالك، فغيري " 
والسلام ". خالك،

ديِ  إذا ٦نتَ في ق؅مٍ فیاحِب خِيارٌَڙ *** ولا تیحبِ الأردى فتردى ڜع          - الر َّ
يــڡٍ بالمقارنَ يقتديِ   َۚڈْ عڡ قڻينهِ *** فكل ُّ قـڻ     عڡ المڻءِ لا تسَڈَْ و

  قال علماؤنا :الآت العلم أربع :شٓخ فتاح ٌ عقل رجاح ٌكتب صحاح ٌمداٌمة ٌإلحاح 
اقــــــــــــرأ وتـــــــأمل

لا توجد طريقة ملكية

!

I believe that good thing come to those who work
A comfort zone is a beautiful place, but nothing ever grows there.  
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