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► ٬2ى١رة ا
 ٘طاض اڄـتاظ: ٤ٻڀفٯ إبػاٸځٯ ا٬ص٭ځ٫إ ثا٬ثة ثاٴٻپ | جٱځٗ ا٬مٙب ا٬ٙ٭ٱځة | |9ٱػڀٳ ٰٗ ا٬ر٫ ٠ٿ ا٬ٱتتا٬ځات ا٬ٙطضڀة ت

ات
ٌځ

ػڀا
 ٬٭

ځ٫
ص٭

ا٬

ا٬تٱػڀـــــــٳ◄

} ٨ٱا ڀ٭ٿ: ℕ٘٭ٽ  ٠ةا٬ٱتتا٬ځة ا٬ٙطضڀة ا٬ٱٙػ (𝑢𝑛)ٴٙتبػ  𝑢0 = 1𝑢𝑛+1 = 2𝑢𝑛 + 2𝑛2 − 𝑛 

A    اذفب ا٬رطٺض𝑢1  ،𝑢2  ٺ𝑢3.
B  ٴٙتبػ ا٬ٱتتا٬ځتاٲ(𝑣𝑛)  ٺ(𝑤𝑛) :ا٬ٱٙػ٠تاٲ ٨ٱا ڀ٭ٿ𝑣𝑛 = 𝑢𝑛 + 2𝑛2 + 3𝑛 + 5𝑤𝑛 = ln(𝑣𝑛) 

a  بػٸٳ أٲ ا٬ٱتتا٬ځة(𝑣𝑛)  ذطٸا اڄٺ٪ ٺ أـاـٹا ځٳ ٭ب تٙځڀّٸٵطـځة𝑣0.
b ٬ة طڈا٨تب ب𝑛  ٘باغة ا٬رط ا٬ٙاٮ ٬٭ٱتتا٬ځة(𝑣𝑛)  ثٯ اـتٵتج ٘باغة(𝑢𝑛)  بطڈ٬ة𝑛 .
c  بځٳ أٲ(𝑤𝑛) ٮ.ٸا ا٬ٙاة ڀّ٭ب تٙځځٳ أـاـٹا ٺذطٸا اڄٺ٪، ثٯ ا٨تب ٘باغة ذطابځٰتتا٬ځة ذف
d تب بطڈ٬ة ا٨𝑛 ٘ځٳا٬ٱحٱٻ 𝑆𝑛 ٺ 𝑆𝑛′ ث:ځذ𝑆𝑛 = 𝑣0 + 𝑣1 + ⋯ + 𝑣𝑛 𝑆𝑛′ = 𝑤0 + 𝑤1 + ⋯ + 𝑤𝑛 

e  بطڈ٬ة اـتٵتج𝑛  ا٬حطاء𝑃𝑛 ذځث:𝑃𝑛 = 𝑣0 × 𝑣1 × … × 𝑣𝑛 
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► ٬3ى١رة ا
 ٘طاض اڄـتاظ: ٤ٻڀفٯ إبػاٸځٯ ا٬ص٭ځ٫إ ثا٬ثة ثاٴٻپ | جٱځٗ ا٬مٙب ا٬ٙ٭ٱځة | |9ٱػڀٳ ٰٗ ا٬ر٫ ٠ٿ ا٬ٱتتا٬ځات ا٬ٙطضڀة ت

ات
ٌځ

ػڀا
 ٬٭

ځ٫
ص٭

ا٬

ا٬تٱػڀـــٳذ٫ ◄

A   ا٬رطٺض  ذفاب𝑢1  ،𝑢2  ٺ𝑢3:•  𝑢0+1 = 2𝑢0 + 2(0)2 − (0) ⇒ 𝑢1 = 2(1)⇒ 𝑢1 = 2• 𝑢1+1 = 2𝑢1 + 2(1)2 − (1) ⇒ 𝑢2 = 2(2) + 2 − 1⇒ 𝑢2 = 5•  𝑢2+1 = 2𝑢2 + 2(2)2 − (2) ⇒ 𝑢3 = 2(5) + 8 − 2⇒ 𝑢3 = 16
B

a ٲ أٲ ا٬ٱتتا٬ځة اػٸب(𝑣𝑛) ٸٵطـځة:
𝑣𝑛+1 ٬طڀٵا: = 𝑢𝑛+1 + 2(𝑛 + 1)2 + 3(𝑛 + 1) + 5 = 2𝑢𝑛 + 2𝑛2 − 𝑛 + 2𝑛2 + 2 + 4𝑛 + 3𝑛 + 3 + 5= 2𝑢𝑛 + 4𝑛2 + 6𝑛 + 10= 2(𝑢𝑛 + 2𝑛2 + 3𝑛 + 5) = 2𝑣𝑛 

𝑣0 ٺ٬طڀٵا: = 𝑢0 + 2(0)2 + 3(0) + 5 = 1 + 5 = 6 

𝑣0ٺذطٸا اڄٺ٪  2أـاـٹا  ٸٵطـځةٰتتا٬ځة  (𝑣𝑛)ٺٰٵٷ  = 6 

b ٬ة طڈب ٨تابة𝑛  ٘باغة ا٬رط ا٬ٙاٮ ٬٭ٱتتا٬ځة(𝑣𝑛) :𝑣𝑛 = 𝑣0 × 𝑞𝑛 ⇒ 𝑣𝑛 = 6 × 2𝑛
𝑛 : 𝑣𝑛بطڈ٬ة  (𝑢𝑛)ج ٘باغة ااـتٵت - = 𝑢𝑛 + 2𝑛2 + 3𝑛 + 5 ⇒ 𝑢𝑛 = 𝑣𝑛 − 2𝑛2 − 3𝑛 − 5 ⇒ 𝑢𝑛 = 6 × 2𝑛 − 2𝑛2 − 3𝑛 − 5

c أٲ  تبځځٳ(𝑤𝑛) ةابځٰتتا٬ځة ذف:
𝑤𝑛+1 ڀٵا:٬ط = ln(𝑣𝑛+1) = ln(6 × 2𝑛+1) = ln(6 × 2𝑛 × 2) = ln(𝑣𝑛 × 2) = ln(𝑣𝑛) + ln(2) = 𝑤𝑛 + ln(2) 

 ٺ٬طڀٵا:
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►٬4ى١رة ا
 ٘طاض اڄـتاظ: ٤ٻڀفٯ إبػاٸځٯ ا٬ص٭ځ٫إ ثا٬ثة ثاٴٻپ | جٱځٗ ا٬مٙب ا٬ٙ٭ٱځة | |9ٱػڀٳ ٰٗ ا٬ر٫ ٠ٿ ا٬ٱتتا٬ځات ا٬ٙطضڀة ت

ات
ٌځ

ػڀا
 ٬٭

ځ٫
ص٭

ا٬

𝑤0 = ln(𝑣0) = ln(6) 

 . ln(6)ٺذطٸا اڄٺ٪  ln(2)ٰتتا٬ځة ذفابځة أـاـٹا  (𝑤𝑛)ٺٰٵٷ 
𝑤𝑛 اظٲ: = 𝑤0 + 𝑛 × 𝑟 ⇒ 𝑤𝑛 = ln(6) + 𝑛 ln(2)

d بطڈ٬ة  ٨تابة𝑛 ٘ځٳا٬ٱحٱٻ 𝑆𝑛 ٺ 𝑆𝑛′:𝑆𝑛 = 𝑣0 + 𝑣1 + ⋯ + 𝑣𝑛 = 𝑣0 (1 − 𝑞(ٰحٱٻٖ ا٬رطٺض)1 − 𝑞 ) 

= 6 (1 − 2𝑛−0+11 − 2 ) = −6(1 − 2𝑛+1) = 6(2𝑛+1 − 1)  

𝑆𝑛′ = 𝑤0 + 𝑤1 + ⋯ + 𝑤𝑛 = 12 (ٰحٱٻٖ ا٬رطٺض) (𝑤0 + 𝑤𝑛) = 12 (𝑛 − 0 + 1)(ln 6 + ln 6 + 𝑛 ln 2) = 𝑛 + 12 (ln(6 × 6) + ln 2𝑛) = 𝑛 + 12 ln(36 × 2𝑛)
e بطڈ٬ة ج اـتٵتا𝑛  ا٬حطاء𝑃𝑛:

𝑤𝑛 ٬طڀٵا: = ln(𝑣𝑛) ⇒ 𝑣𝑛 = 𝑒𝑤𝑛 

𝑃𝑛 ٺٰٵٷ: = 𝑣0 × 𝑣1 × … × 𝑣𝑛 = 𝑒𝑤0 × 𝑒𝑤1 × … × 𝑒𝑤𝑛 = 𝑒𝑤0+𝑤1+⋯+𝑤𝑛  = 𝑒𝑆𝑛′

►با٬تٻ٠ځ٣ ٠ٿ لٹاضة ا٬ب٩ا٬ٻغڀا  ◄
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