
 

 

 إعداد الأستاذة عون ౫ಋ .ص

 :التمرين الأول

مجموعة الأحسب الدالة المشتقة لكل من الدوال التالية مبيّناً 
 التي تجرى الحسابات عليها .

 أ ـ 
2

1

1

x
f x

x





 ب ـ.    

2

2

4 3

3

x x
f x

x x

 


 
. 

 جـ ـ  1x
f x

x


   .د ـ   1

f x x x
x

   
 

. 

 :20التمرين

 f  على المعرفة الدالة  ℝ  بـ:  ( )  √     

       √       ( )  ( )  :فإن xبين أنه من أجل كل عدد حقيقي -1

 .( )    مبينا  1قابلة للإشتقاق عند  fاستنتج أن الدالة -0

 النتيجة التي تحصلت عليها. فسر هندسيا-3

 :23التمرين 

 f   دالة معرفة علىℝ بـ:  ( )       

 '.2عند ' fأدرس قابلية إشتقاق الدالة -1

 فسر هندسيا النتيجة التي تحصلت عليها.-0

 :20التمرين

  f  حيث   -1دالة قابلة  للإشتقاق  عند:  (  )    

 في معلم متعامدومتجانس يمر  fللدالة  علما أن المنحنى الممثل 

 (     ) بالنقطة  

 .Aمماس هذا المنحنى عند النقطة  ( )أكتب معادلة للمستقيم -

 :20التمرين 

 ، fإليك التمثيل البياني لدالة
1

T و
2

T . مماسان له 
الية :( حدد القيم الت1 0f ، 1f ، 

 ' 0f ، ' 1f . 
( أكتب معادلة لكل من المستقيمين 2

1
T و

2
T . 

 :20التمرين

الة من  الدوال التالية ثم استنتج أثبت صحة الخواص التالية لكل د
 :التفسير الهندسي لكل نتيجة

( )  :بـℝالمعرفة على  f/ الدالة 1        . 

 زوجية. fبين أن الدالة -

( )  :بـ  ℝالمعرفة على  g/ الدالة 0        

 فردية. gبين أن الدالة -

( )  :بـ ℝالمعرفة على   h/ الدالة 3     (  )       

 (   )دورية ودورها   hبين أن الدالة -

 :70التمرين

 : بـِ   ℝ الدالة المعرفة على fنعتبر الدالة
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 . 1تقبل الاشتقاق عند  fالة( بيّن أنّ الد2
 :80التمرين

 fفي كل حالة من الحالات المقترحة أدناه ، برّر أنّ الدالة
 ثم أعط عبارة مشتقتها .  ℝ تقبل الاشتقاق على

 عددان حقيقيان . mو xمع اعتبار
 أ ـ  5 4 3 21

3 4 6
2

f x x x x x x     . 
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 :80التمرين
على المجال المعطى في  fفيما يلي أحسب الدالة المشتقة للدالة 

 :كل حالة
 ـأ   cosf x x x x   ؛  ℝ . 

ب ـ   sin cosf x x x  ؛  ℝ . 
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 :18التمرين

 المستوي منسوب إلى معلم .
f  ،g وh : دوال معرفة كالتالي 

  2
3 4f x x x    معرفة علىℝ . 

  1
1g x

x
   معرفة علىℝ  . 

  4 6h x x x   معرفة على 0; . 
برهن أنّ منحنيات هذه الدوال تقبل نفس المماس عند النقطة ذات 

 . 1الفاصلة 
 :11التمرين 

تقة المتتابعة في كل من الحالات التالية ، أحسب الدوال المش
مبيّناً في كل مرّة المجموعة التي  fالأولى ، الثانية والثالثة للدالة

 تجرى عليها الحساب .
 أ ـ  3 2

2 5 1f x x x x    . 
 ب ـ f x x x . 

 جـ ـ  1

2 1
f x

x 
 

 :12التمرين
f  الدالة المعرفة علىℝ بـ  :  cosf x x . 
f  ،"f  ،'أ (عيّن 3

f و 4
f الدوال المشتقة المتتابعة للدالة

f . 
، nعط تخميناً ، حسب قيم العدد الطبيعي غير المعدومب( أ

لعبارة    n
f x 

 :11التمرين 
f  الدالة المعرفة علىℝ ِبـ  : 

  2
1f x x x   . 

 ،  x( تحقّق أنّه من أجل كل عدد حقيقي 1
   2

1 'x f x f x   . 
 ،  x( استنتج أنّه من أجل كل عدد حقيقي 2

       2
1 " ' 0x f x xf x f x   . 

 :11التمرين 
( )  :بـ ℝالمعرفة على  fلتكن الدالة           

 انس.تمثيلها البياني في معلم متعامد ومتج (  )حيث  
 عند النقطة fمماس منحى الدالة  (  )أكتب معادلة المستقيم -1

 8ذات الفاصلة 
عند النقطتين ذاتا  (  )و  (  )بين أنه يوجد مماسين -2

 .5الترتيبة 
)معامل  fلمنحنى الدالة أفقي  (  )بين أنه يوجد مماس -1

 يطلب تعيين معادلته. توجيهه معدوم(

يوازي المستقيم ذو  fمنحنى الدالة بين أنه يوجد مماس ل-1
 .       :المعادلة 

يشملان  fلبيان الدالة  (  )و  (  )بين أنه يوجد مماسان -5
 معادلةكل منهما. يطلب كتابة (     ) النقطة 
 :15التمرين

f  الدالة المعرفة علىℝ  بـ: 

  4 3 21 1 1
1

12 6 2
f x x x x x     . 

( أحسب 1 'f x و "f x  من أجل  ،x . 
استنتج إشارة  أ ـ( 2 'f x . 

 . fأنجز جدول تغيرات الدالة  ب ـ
 

 :10التمرين

؛ المطلوب حساب  مقترحة أدناه معرفة على الدوال ال
 الدالة المشتقة لكل منها .

أ (    3
2

2 3f x x x   . 
ب(    4

2
2 1g x x x  . 

ج(    5
3

1h t t t    )د   . 
 8

2

1

3

t u
u




 . 

 :11التمرين 

f
C   ، هو التمثيل البياني ، في معلم متعامد ومتجانس

بـ  ℜمعرفة على  fللدالة  2
4 3f x x  . 

fأ ( برهن أنّ محور التراتيب هو محور تناظر للمحني
C . 

. أنشئ جدول تغيرات الدالة fمشتقة للدالةب( أحسب الدالة ال
f  على المجال 0;. 

2yج( برهن أنّ المستقيم ذي المعادلة  x هو مقارب للمنحي
f
C بجوار. 

fد( أرسم المنحني
C . ومستقيمه المقارب 

 :10التمرين 
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المنحني البياني
f
C هو لدالة علاهاf   قابلة للاشتقاق على مجموعة

 تعريفها
 . f. عين مجموعة تعريف الدالة

1عند كل من  f. بقراءة بيانية عيّن العدد المشتق للدالة 2

2
  ،

9هو  Bعلماً أنّ ترتيب النقطة  -2و  -1

4
. 

.استنتج معادلات المماسات للمنحني1
f
C ند عA  ،B وC . 

هل توجد مماسات أخرى للمنحني .-5
f
C  عند النقطة موازية لمماسه

C ؟ 
 10التمرين 

 هو التمثيل البياني Cفي كل حالة 
 .1فاصلتها  Cنقطة من  Aو fلدالة

 ؟1تقبل الاشتقاق عند  fةأ ( هل الدال
 ب( عين العدد المشتق في حالة وجوده.

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 :02التمرين 

fفي الشكل المقابل ،
C هو المنحني 

 fممثل في معلم متعامد ومتجانس لدالةال
fلـ؛ والمماسان  قابلة للاشتقاق على

C 
 .0و 1، فاصلتيهماBو Aعند نقطتيه

( بقراءة بيانية ، عيّن القيّم 1 1f ، 
 0f ، 1f ، ' 1f ، ' 0f و ' 1f . 

3ال ( حل بينيا ، في المج2 3
;

2 2

   
 : 

أ ( المعادلة   0f x . 
 ب( المعادلة ' 1 f x. 

ج( المتراجحة  ' 4f x 

 

 :01التمرين 

      
 الشكل الموالي هو

 لدالة Cالتمثيل البياني
f معرفة  و قابلة 

 للاشتقاق على المجال
 3;3  في معلم 

 ومتجانس متعامد
 ; ,O I J  

 يحقق الشروط التالية : Cالمنحني
، و يشمل النقطة  Oيمر بمبدأ المعلم  3;9A   يقبل في ،

مماسا أفقيا و يقبل المستقيم  1التي فاصلتها  Bالنقطة  OA 
 . Oكمماس عند النقطة 

. ما هو معامل توجيه المستقيم1 OA؟ 
معرفة على f.نفرض أن 2 3;3 بـ  : 

  3 2
f x ax bx cx d     

 أعداد حقيقية . dو  a ، b  ،cحيث 
 بين باستعمال الشروط السابقة أن : -أ

     1

3
a  ،1b  ،3c   0وd   

حلل -ب 'f x  و استنتج اتجاه تغير الدالةf جدول  ثم ارسم
 .تغيراتها

 ؟ بررإجابتك]    [مستمرة على المجال  f هل الدالة -3

( )  :بين أن المعادلة -0 تقبل على الأقل حلا في المجال     ]    [ 

 عدد mحسب قيم الوسيط الحقيقي  بيانيا ناقش-0

( )  :وإشارة حلول المعادلة     . 
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 إعداد الأستاذة عون ౫ಋ.ص

      ومن يطلب العلا من غير كد

 أضاع العمر في طلب المحال
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