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4
تجرȎʈية علوم شعبة

:80 رقم تمرʈن
نقاط) 04) الأول الموضوع ماي، دورة - 2019 - الأمة لمدارسأشبال تجرȎʈية بɢالورʈا

un+1 =
2

3
un +

1

3
n + 1 و u0 = 2 : بـ n ʏطبيڥ عدد ɠل أجل من المعرفة (un) المتتالية ɲعت؄ف

un ≤ n + 3 : n ʏطبيڥ عدد ɠل أجل من أنھ بال؅فاجع برɸن ا) (1
.(un) المتتالية Ȗغ؈ف ادرساتجاه ب)

برر. متقارȋة؟ ʏۂ ɸل الاسفل. من محدودة (un) المتتالية أن استɴتج ج)

vn = un − n : بـ n ʏطبيڥ عدد ɠل أجل من المعرفة (vn) المتتالية ɲعت؄ف (2

الاول. حدɸا و اساسɺا Ȗعي؈ن يطلب ɸندسية (vn) المتتالية أن برɸن ا)
.n بدلالة un عبارة استɴتج ثم n بدلالة vn عبارة اكتب ب)

Sn = u0 + u1 + · · · + un : اݝݨموع احسب ج)

tn = ln(vn) : بـ المعرفة (tn) المتتالية ɲعت؄ف (3

الاول. حدɸا و اساسɺا Ȗعي؈ن يطلب حسابية (tn) المتتالية أن برɸن ا)
Sn = t0 + t1 + · · · + tn : اݝݨموع احسب ب)
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:81 رقم تمرʈن
نقاط) 04) الثاɲي الموضوع ماي، دورة - 2019 - الأمة لمدارسأشبال تجرȎʈية بɢالورʈا

.f(x) = x − ln(x + 2) : ʏكمايڴ [−1; +∞[ ʄعڴ معرفة عددية دالة f

.f الدالة أدرسȖغ؈فات (1

un+1 = f(un) : n ʏطبيڥ عدد ɠل أجل من و u0 = 3 : ʏكمايڴ معرفة متتالية (un) (2

.un ≥ −1 : n ʏطبيڥ عدد ɠل أجل من أنھ ʄعڴ بال؅فاجع برɸن ا)
.(un) المتتالية Ȗغ؈ف أدرساتجاه ب)

ٰڈايْڈا. احسب و متقارȋة (un) المتتالية أن استɴتج ج)

: n ʏطبيڥ عدد ɠل أجل من و v0 = 0 :ʏكمايڴ معرفة متتالية (vn) (3
vn = ln [(u0 + 2) × (u1 + 2) × · · · (un−1 + 2)]

vn = 3 − un : n ʏطبيڥ عدد ɠل أجل من أنھ أثȎت ا)
lim

n→+∞

[(u0 + 2) × (u1 + 2) × · · · × (un−1 + 2)] استɴتج ب)

:82 رقم تمرʈن
نقاط) 04) الأول الموضوع ماي، دورة - 2018 - الأمة لمدارسأشبال تجرȎʈية بɢالورʈا |

un+1 = 3un − 2n + 3 و u0 = 0 : ʏكمايڴ N ʄعڴ معرفة عددية متتالية (un) (1

un ≥ n : n ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من انھ بال؅فاجع برɸن ا)
lim

n→+∞

un استɴتج ب)
تماما م؅قايدة (un) المتتالية ان ب؈ن ج)

vn = un − n + 1 : ʏكمايڴ N ʄعڴ معرفة عددية متتالية (vn) (2

n بدلالة un و vn اكتب ثم ɸندسية (vn) المتتالية ان برɸن ا)
.n بدلالة Sn = v2

0 + v2
1 + v2

2 + · · · + v2
n−1 : اݝݨموع قيمة احسب ب)

.n بدلالة Kn = (u0)2 + (u1 − 1)2 + (u2 − 2)2 + · · · + (un−1 − n + 1)2 : اݝݨموع قيمة احسب ج)

:83 رقم تمرʈن
نقاط) 04) الأول الموضوع ماي، دورة - 2016 - الأمة لمدارسأشبال تجرȎʈية بɢالورʈا

n ∈ N







u0 = 6

3un+1 = un + 1
: بـ N ʄعڴ معرفة عددية متتالية (un)

un >
1

2
: n ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من انھ بال؅فاجع برɸن ا) (1

متقارȋة. اٰڈا استɴتج ثم تماما، متناقصة (un) المتتالية ان ب؈ن ب)
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(un) المتتالية ٰڈاية ع؈ن ج)

vn = ln

(

un − 1

2

)

: بـ N ʄعڴ المعرفة (vn) العددية المتتالية لنعت؄ف (2

الاول. وحدɸا r اساسɺا تحديد يطلب حسابية، متتالية (vn) ان ب؈ن ا)
n بدلالة un عبارة استɴتج ثم ، n بدلالة vn عن ع؄ف ب)

(un) للمتتالية ثانية ٰڈاية ع؈ن ج)

:84 رقم تمرʈن
نقاط) 04) الثاɲي الموضوع ماي، دورة - 2016 - الأمة لمدارسأشبال تجرȎʈية بɢالورʈا

un+1 = 2αun +3α2un−1 : n معدوم غ؈ف ʏطبيڥ مناجلɠلعدد و u1 = 2 و u0 = 1 : بـ معرفة عددية متتالية (un) ɲعت؄ف
]−1; 1[ − {0} اݝݨموعة من حقيقي عدد α حيث

vn = un+1 − 3αun : n ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من و نضع

.α بدلالة الاول وحدɸا اساسɺا تحديد يطلب ɸندسية متتالية (vn) ان اثȎت (1

؟ متقارȋة (vn) المتتالية ɸل (2

Sn = v0 + v1 + · · · + vn : اݝݨموع n و α بدلالة احسب (3

lim
n→+∞

Sn =
3

4
ان علما α اݍݰقيقي العدد قيمة ع؈ن (4

متقارȋة. (un) ان ب؈ن ثم n بدلالة (un) عندئذ استɴتج -

πn = v0 × v1 × · · · vn : n ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من و α = −1

3
نضع ʏمايڴ ɠل ʏࢭ (5

πn =

(

1

3

)

n2 − n − 2

2 : ان ب؈ن ا)
πn ≤ 3−44 يɢون حۘܢ n ʏطبيڥ عدد اصغر ع؈ن ب)
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5
رʈاضيات شعبة

:85 رقم تمرʈن
نقاط) 04) الأول الموضوع ماي، دورة - 2019 - الأمة لمدارسأشبال تجرȎʈية بɢالورʈا

46 − 1 و 45 − 1 للعددين الاك؄ف المش؅فك القاسم احسب (1

un+2 = 5un+1 −4un : n ʏطبيڥ اجلɠلعدد من و u1 = 1 و u0 = 0 : Nبـ ʄعڴ المعرفة (un) العددية المتتالية ɲعت؄ف (2

. u4 و u3 ، u2 : اݍݰدود احسب ا)
un+1 = 4un + 1 : n ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من انھ بال؅فاجع برɸن ب)

PGCD(un; un+1) استɴتج ثم ،ʏطبيڥ عدد un فان n ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من انھ بال؅فاجع برɸن ج)

vn = un +
1

3
: بـ n ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من معرفة عددية متتالية (vn) لتكن (3

الاول. وحدɸا اساسɺا Ȗعي؈ن يطلب ɸندسية متتالية (vn) ان ب؈ن ا)
un عبارة ثم n ʏالطبيڥ العدد بدلالة اكتب ب)

PGCD(4n+1 − 1; 4n − 1) : n ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من ع؈ن ج)

:86 رقم تمرʈن
نقاط) 04) الأول الموضوع ماي، دورة - 2018 - الأمة لمدارسأشبال تجرȎʈية بɢالورʈا

4 واساسɺا u0 = 5 الاول حدɸا حسابية متتالية (un) (1
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n بدلالة un العام اݍݰد اكتب ا)
.n بدلالة Sn = u0 + u1 + · · · + un : اݝݨموع قيمة احسب ب)

اݍݰدود ɸذه من الاول اݍݰد ɸو فما 2025 ɸو (un) من متعاقبة حدود خمسة مجموع ɠان اذا ج)

vn = (2n + 1) × 2(4n+5) :ʏكمايڴ N ʄعڴ معرفة عددية متتالية (vn) (2

7 ʄعڴ 2n للعدد الاقليدية القسمة ʏبواࢮ n ʏالطبيڥ العدد لقيم تبعا ع؈ن ا)
3 ɸو 7 ʄعڴ vn قسمة ʏباࢮ يɢون بحيث n ʏالطبيڥ العدد قيم ع؈ن ب)

1 × 3 × 5 · · · × (2n + 1) =
(2n + 1)!

2n × n!
: n ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من انھ بال؅فاجع برɸن ج)

n بدلالة Pn = v0 × v1 × · · · × vn اݍݨداء قيمة استɴتج د)

:87 رقم تمرʈن
نقاط) 04) الأول الموضوع ماي، دورة - 2017 - الأمة لمدارسأشبال تجرȎʈية بɢالورʈا

q اساسɺا و v0 الاول حدɸا ɸندسية متتالية (vn) معدوم؈ن. غ؈ف طبيعيان عددان q و v0

3v2
0 = v3 − v1 و v0 مع ʏاوڲ q ان علما v0 و q ع؈ن (1

Tn = v0 × v1 × vn و Sn = v0 + v1 + · · · + vn : ونضع q = 3 و v0 = 8 : ان ʏيڴ نفرضفيما (2
n بدلالة Tn و Sn من احسبɠل

13 ʄعڴ 3n للعدد الاقليدية القسمة ʏبواࢮ n ʏالطبيڥ العدد قيم ادرسحسب ا)
13 للعدد مضاعفا Sn اجلɺا من يɢون الۘܣ n قيم ع؈ن ب)

:88 رقم تمرʈن
نقاط) 04) الأول الموضوع ماي، دورة - 2016 - الأمة لمدارسأشبال تجرȎʈية بɢالورʈا

n ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من و v0 = b و u0 = a بـ معرفتان متتاليتان (vn) و (un) .0 < a < b حيث حقيقيان عددان b و a

vn+1 =
un + vn

2
و un+1 =

√
unvn

0 ≤ un ≤ vn ان n ʏطبيڥ عدد ɠل اجل اثȎتمن (1

.
√

x − √
y√

x +
√

y
≤ 1 النȘيجة استعمال يمكن ) .vn+1 − un+1 ≤ 1

2
(vn − un) ان n ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من ب؈ن (2

( y > 0 و x > 0 حيث

.n ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من vn − un ≤ 1

2n

(b − a) ان استɴتج (3

. متجاورتان (vn) و (un) المتتاليت؈ن ان اثȎت (4

.b = 5 و a = 2 نضع ʏيڴ فيما (5
للمتتاليت؈ن المش؅فكة للٔڈاية 10−3 ʄاڲ بالنقصان مقرȋة قيمة استɴتج ثم u3 احسب حاسبة الة بواسطة
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