
 

 

 

 

 

المعرفة علُ fنعتبر الدالة         : 10مسألة  2   ّكما ْل : 
2 3 3

2

x x
f x

x

  



 

ٌلٓكن fC تمثٓلًا البٓانّ في مستٍِ مهسٍب إلى معلم متعامد ٌمتجانس ; ,O i j . 

 .ٌعهد عهد fاحسب نهاْة .1

  تفسيرا بٓانٓا للهتٓجة ٌأعط،  2 عهد fاحسب نهاْة .2

, عين اٖعداد الحقٓقٓة .3 ,c b a ّ2 بحٓث من اجل كل عدد حقٓقx       :    
2

c
f x ax b

x
  


 

بين أن المستقٓم .4 d 1الذِ معادلتىy x    للمهحنيمقارب مائل fC عهد ٌعهد.. 

حدد ٌضعٓة المهحني .5 fC بالهسبة للمستقٓم d  . 

احسب .6 f x ثم استهتج اتجاو تغير الدالةf  ٌشكل جدٌل تغيراتها. 

 أنشئ المستقٓمات المقاربة ٌالمهحني البٓانّ .7 fC . 

           : 10مسألة  

    : المعرفة كما ْلّ   fلتكن الدالة       c
f x ax b

x d
  


 ٌجدٌل تغيراتها معطّ كما ْلّ   

, عين اٖعداد الحقٓقٓة .1 , ,d c b a . 

 :نضع  .2  1
1

2
f x x

x
  


  fأدرس تغيرات الدالة ،  

برين أن نقطة تقاطع المستقٓمين المقاربين للمهحني .3 fC   ّ ي
للمهحنيمركز تهاظر  fC . 

برين بأن المهحني .4 fC 3ْقبل مماسين معامل تٍجٓى كل مهًما

4
 . 

اكتب معادلة المماس .5 d للمهحني fC  0عهد الهقطة 4x  . 

أنشئ .6 fC المهحني ٌالمماس d  ٌالمستقٓمات المقاربة. 
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 : 10مسألة  

 :أدرس إشارة العبارة  (1  3 22 2p x x x x      مع العلم أن:
 2 0p   

 

  : ْلّالمعرفة كما   fنعتبر الدالة (2 
3 2 3

1

x x x
f x

x

  



  

من  xبين أنى من أجل كل عهصر (3 1   فإن: 
   

 2
2

1

p x
f x

x
 


 

 . fادرس تغيرات الدالة (4

 
 

كتب معادلة المماس للمهحنيا (5 fC   الممثل للدالةf   0في معلم متعامد ٌمتجانس في الهقطة ذات الفاصلة . 

يل تٍجد مماسات للمهحني (6 fC  40:تٍازِ المستقٓم الذِ معادلتى
1

9
y x  

:احسب  (7 3f  ، 0f  ، 1f  ، 2f . 

أنشئ  (8 fC. 

        : 10مسألة  

      f    ُدالة معرفة عل 2   بالعبارة : 
22 5 10

2 4

x x
f x

x

 



ٌلٓكن     C  ّفي معلم متعامد تمثٓلًا البٓان ; ,O i j  

 . ، ٌ 2عهد fاحسب نهاْة الدالة  (1

2x  بين أنى من أجل كل (2  يمكن كتابة   
2 4

c
f x ax b

x
  


 .ثٛثة أعداد  ْطلب تعٓٓهًا   a ،b ،cحٓث  

استهتج أن المهحهُ  - C ْٛقبل مستقٓما مقاربا مائ     ْطلب تعٓين معادلتى. 

أدرس ٌضعٓة  - C بالهسبة إلى  . 

 .ثم شكل جدٌل تغيراتها  f أدرس تغيرات الدالة  (3

3 بين أن الهقطة (4
2;

2

    
 

للمهحنييّ مركز تهاظر   C   ٌأرسم C  ٌالمستقٓمات المقاربة. 
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 :10مسألة 
: كما ْلّ  المعرفة علُ f لتكن الدالة   2 1f x x x     ،ٌلٓكن C تمثٓلًا البٓانّ في معلم متعامد ٌمتجانس  ; ;O i J. 
  ،عهد fاحسب نهاْة الدالة (1

بين أن المستقٓم (2  1 الذِ معادلتى

2
y x  : ٍمستقٓم مقارب مائل لٶي C عهد   .ٌأن المستقٓم   الذِ معادلتى        

1

2
y x   يٍ مستقٓم مقارب مائل لٶ  C عهد  ٌضعٓةٌ  أدرس C بالهسبة إلى كل من   ٌ  . 

 .ثم شكل جدٌل تغيراتها  fأدرس اتجاو تغير الدالة (3

 بين أن المستقٓم (4 d 1الذِ معادلتى

2
x  يٍ محٍر تهاظر لٶ C . 

أرسم  (5 C ، ، ٌ d  في نفس المعلم السابق. 

 :10مسألة 
f ُدالة معرفة عل  1;1    ّكما ْل:    2

1
1

x
f x x

x
  


ٌلٓكن،  C تمثٓلًا البٓانّ في معلم متعامد ٌمتجانس  

أكتب (1 f x  دٌن رمز القٓمة المطلقة. 

 .عهد حدٌد مجاٚت مجمٍعة التعرْف  fأحسب نهاْات الدالة (2

 .ثم شكل جدٌل تغيراتها  fأدرس اتجاو تغير الدالة (3

1y بين أن المستقٓمين  (4 x   :  ٌ 1y x  :   ُمقاربين للمهحه C عهد ٌ  علُ الترتٓب. 

درس ٌضعٓةا (5 C  بالهسبة إلى ٌ  . 

بين أن المعادلة (6  0f x   ٌٛاحداتقبل ح علُ ام٬ال 1;1 ٌأعط حصرا لٶ  110سعتى. 

أرسم (7 C ، ٌ   في نفس المعلم السابق. 

ٌاستهتج بٓانٓا عدد حلٍل المعادلةبين  (8 f x x m  حٓثm ٌّسٓط حقٓق 
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 :  10مسألة 
المعرفة علُ fلتكن الدالة               1;1D     ّكما ْل : 

3 2

2

1

1

x x
f x

x

 



 

 .عهد أطراف مجمٍعة التعرْف ، ٌاستهتج المستقٓمات المقاربة المٍازْة م٭ٍر التراتٓب  fنهاْات الدالةأحسب  (1

 .ثم شكل جدٌل تغيراتها  fأدرس اتجاو تغير الدالة (2

أكتب معادلة مماس المهحهُ (3 fC   0 ذات الفاصلةعهد الهقطة. 

 :بين أن  (4  2
1

1

x
f x x

x
  


  . 

بين أن المستقٓم (5  1ذٌ المعادلةy x  ُمستقٓما مقاربا مائٛ لٶلمهحه fC عهد ٌعهد  . 

أدرس ٌضعٓة المهحهُ (6 fC بالهسبة للمستقٓم المقارب المائل  . 

بين أن المعادلة (7  0f x  تقبل حٛ ٌحٓدا  في ام٬ال 1;1  باستعمال الحاسبة  0,1 ْطلب إيجاد حصر لى سعتى. 

أرسم المستقٓمات المقاربة ٌالمهحني (8 fC . 

من مٛحظة (9 fC ُخمن ٌجٍد مركز تهاظر للمهحه fC  ثم اثبت صحة أٌ عدم صحة تخمٓهك. 
  : 10مسألة  

f ُدالة معرفة عل  1    ّكما ْل:   
 

3

2

2 1

1

x x
f x

x

 



 

1xبين أنى من أجل ٌ  عهد أطراف مجمٍعة التعرْف f نهاْات الدالة أحسب .1    فإن    
 2

3
2

1

x
f x x

x


  


  . 

أثبت أن .2 fC مهحني الدالةf  ْقبل مستقٓما مقاربا مائل  ْطلب كتابة معادلتى ، ثم أدرس ٌضعٓة fC بالهسبة للمستقٓم    

حسبأ .3 1f ثم عين إحداثٓات نقط تقاطع fC  ٌمحاٌر ا٘حداثٓات. 

قابلة لٛشتقاق علُ fثبت أن الدالةأ .4 1  ثم عين عبارة f x . 

 .  1 عهد الهقطة ذات الفاصلة fأكتب معادلة المماس لمهحني الدالة .5

 : 10مسألة   
: كما ْلّ  المعرفة علُ Qنعتبر الدالة     :الجزء اٌٖل      3 22 6 6 3Q x x x x    

 . Q أدرس تغيرات الدالة (1

 المعادلة بين أن (2  0Q x   تقبل حٛ ٌحٓدا   0,4 :حٓث 0,3  . 

 إشارة  x حدد حسب قٓم (3 Q x . 
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المعرفة علّ  fةنعتبر الدال: الجزء الثانّ 1  ّكما ْل:  
3 23 4

1

x x x
f x

x

  



ٌ fC  تمثٓلًا البٓانّ في معلم متعامد ٌمتجانس  

1x بين أنى من أجل كل عدد حقٓقّ (1    لدْها    2 5
2 1

1
f x x x

x
   


 

 .احسب الهًاْات عهد حدٌد مجمٍعة التعرْف  (2

 .ثم شكل جدٌل تغيراتها   f أدرس اتجاو تغير الدالة (3

احسب (4   2lim 2 1
x

f x x x


     ٌ   2lim 2 1
x

f x x x


      ٌما يٍ تفسيرك الههدسّ للهتٓجة. 

أدرس الٍضع الهسبي للمهحني (5 fC بالهسبة للمهحني P 2الممثل للدالة 2 1x x  . 

     بين أن (6   
15

2
2 1

f 


 


 ٌأستهتج حصرا لٶ   f  . 

أرسم (7 P ٌ fC . 
  : 01مسألة      

 :كما ْلّ  المعرفة علُ Qنعتبر الدالة     :الجزء اٌٖل        3 22 1Q x x x   

 . Q أدرس تغيرات الدالة (1

 برين أن المعادلة (2  0Q x   تقبل حٛ ٌحٓدا  . 

1احسب (3

2
Q
 
 
 

   ، 1Q  ثم أعط حصرا للعدد 110 بتقرْب. 

 إشارة  x قٓم حدد حسب (4 Q x . 

  :كما ْلّ  fةنعتبر الدال  :الجزء الثانّ   21 1

3
f x x x

x

    
 

   ، ٌ  fC  تمثٓلًا البٓانّ في معلم متعامد ٌمتجانس. 

غير معدٌم إشارة xبين أنى من أجل كل عدد حقٓقّ (1 f x من إشارة Q x   . 

 .  f أدرس اتجاو تغير الدالة (2

 :برين أن  (3  1

6 2

a
f

a
     ٌاستهتج حصرا لٶ  f  . 

نقطة من Iلتكن (4 fC 1 فاصلتًا- ٌ ،J نقطة من fC تحقق أن المستقٓم 1 فاصلتًا IJ مماس للمهحني fC عهدJ  

عين معادلة المماس (5 T للمهحني fC عهدI . 

أدرس الٍضع الهسبي للمهحني (6 fC   بالهسبة لهذا المماس. 

أرسم (7 fC 2ٌنستعمل

3
  . 
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  : 00مسألة 
   f  ُدالة عددْة معرفة عل 1   ّكما ْل: 

2 3

1

x
f x

x





 

ٌْرمز بٶٶٶ    fC الى المهحهُ الممثل للدالةf فُ المستٍِ المهسٍب الى المعلم المتعامد ٌ المتجانس ; ,O i j  
,الحقٓقةعين اٚعداد  .1 b,ac   بحٓث: 

1

c
f x ax b

x
  


 

 .عهد أطراف مجالي مجمٍعة تعرْفًا  fاحسب نهاْات الدالة .2

أثبن ان المهحهُ .3 fC  ْقبل مستقٓما مقاربا مٍازْا م٭ٍر التراتٓب ْطلب تعٓين معادلتى. 

أثبت أن المستقٓم .4  الذِ معادلتىy x 1  ُمستقٓم مقارب مائل للمهحه fC  

أدرس ٌضعٓة المهحهُ .5 fC بالهسبة للمستقٓم  .  

من xأثبت أنى من أجل كل .6 1   فإن:    
 2
1 3

1

x x
f x

x

 
 


 

 .علُ مجالى مجمٍعة تعرْفًا ٌشكل جدٌل تغيراتها  fعين إتجاو تغير الدالة .7

معادلة المماسأكتب  .8 D ُللمهحه fC  0عهد الهقطة ذات الفاصلة  . 

أثبت أن الهقطة  .9 1; 2A   ُيّ مركز تهاظر للمهحه fC  . 

أرسم كٛ من .10  ٌ D  ٌ fC ، عين بٓانٓا قٓمm حتُ ْكٍن للمعادلة f x m  حٛن مختلفان. 
 :  00مسألة 

المعرفة علُ  f الدالة  1   بٶٶ   : 
 

3 2

2

4 8 4

1

x x x
f x

x

  



        ٌ fC   تمثٓلًا البٓانّ في معلم متعامد ٌمتجانس ; ,O i j. 

 .عهد أطراف مجمٍعة التعرْف  fأحسب نهاْات الدالة   -أ  (1

 .تهاٌ شكل جدٌل تغيرا  fأدرس تغيرات الدالة    -ب     

1xبحٓث ْكٍن من أجل كل عدد حقٓقّ a ،b  ،c   ٌdعين اٖعداد الحقٓقٓة  -أ  (2    : 
 21

cx d
f x ax b

x


  


 

ماذا تستهتج بالهسبة للمهحني  - ب fC المستقٓم ٌ d  2الذِ معادلتىy x  ؟ برر . 
حدد ٌضعٓة - ت fC بالهسبة للمستقٓم d لتكن ،A نقطة تقاطع fC ٌ d . 

أرسم (3 fC ٌ d .  

 بين أن المعادلة  (4  0f x   تقبل حٛ ٌحٓدا علُ ام٬ال ;1 210تهتج قٓمة مقربة إليٌاس للعدد  . 

بين أن المهحني (5 fC ْقبل مماس T ٍْازِ المستقٓم d  عهد نقطة ْطلب تعٓين إحداثٓاتها. 
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اكتب معادلة المماس (6 T عهد يذو الهقطة . 

استهتج بٓانٓا عدد حلٍل المعادلة (7 f x x m  حٓثm  ٌّسٓط حقٓق. 

اصل نقط تقاطع  المهحنيٍبين أن ف (8 fC مع المستقٓم الذِ معادلتىy x m  يّ حلٍل المعادلة E  التالٓة: 

   22 2 7 4 0m x m x m      

عدد حلٍل المعادلةmجد حسب قٓم  (9 E . 

 :  00مسألة 

: المعرفة كما ْلّ  fلتكن الدالة 
2

2 2

x ax b
f x

cx dx

 


 
,حٓث  ,c b a ٌd أعداد حقٓقٓة    ٌ fC المهحهُ الممثل للدالةf  ٍِفي مست

مهسٍب الى معلم متعامد ٌمتجانس  ; ,O i j. 

,الحقٓقٓة أٌجد اٚعداد      :الجزء اٌٖل  ,c b a ٌd ُعلما أن المهحه fC الممثل للدالةf : 

 .ٚ ْقبل مستقٓم مقارب مٍازِ م٭ٍر الفٍاصل    (((111

2x :ْقبل مستقٓم مقارب مٍازِ م٭ٍر التراتٓب معادلتى    (((222    

ْشمل الهقطة   (((333 1, 2A    5ٌْقبل عهديا مماسا معامل تٍجًٓى  - . 

حٓث  fDمن xنضع من أجل كل عدد حقٓقُ      :الجزء الثانّ    ;2 2;fD    : 
2

2

x x
f x

x





 

 . fDعهد أطراف مجال تعرْفًا fأحسب نهاْة الدالة   (((111

أحسب   (((222 lim 3
x

f x x


    ماذا تستهتج ؟ ، 

fD :من xاحسب من أجل كل عدد حقٓقّ   (((333 f x ٌشكل جدٌل تغيرات الدالةf. 

fD  :من xتحقق أنى من أجل كل عدد حقٓقّ   (((444   4 10f x f x   ماذا تستهتج ؟ 

أرسم   (((555 fC . 

: عدد ٌإشارة حلٍل المعادلة mناقش بٓانٓا حسب قٓم الٍسٓط الحقٓقّ      :الجزء الثالث  2 1 2 0x m x m    
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     :  00مسألة 

نعتبر الدالة      :الجزء اٌٖل 
mf  الحقٓقُ للمتغيرx الٍسٓط ٌm ُالمعرفة عل 3   ّ23:  كما ْل

3
m

x mx
f

x





    ٌ 

mf
C مهخهايا

 فُ المعلم المتعامد ٌالمتجانس ; ,O i j. 

 .إلى كل مهحهٓاتها  تهتمُ Aبين انها تٍجد نقطة ٌحٓدة     ---111

 .تتغير دٌما في نفس اٚتجاو  fالتُ تجعل الدالة mمايّ قٓم   ---222

 .تقبل قٓمة حدْة صغرَ ٌعظمُ  fالتُ تجعل الدالة mما يّ قٓم   ---333

المعرفة gنعتبر الدالة      :الجزء الثانّ    5g x f x  ِ5 أm  

 . gأدرس تغيرات الدالة      ---111

برين أنى ٍْجد نقطتين من    ---222 gC  ٌِأكتب معادلة أحد المماسين ٌ  2ْكٍن عهًا مٓل المماس ْسا 

,  عين    ---333 ,    حٓث :  
3

g x x
x

   


   ٌ
gx D  ٌ   , ,    

 . مركز تهاظر wبرين أن الهقطة  ٌ  wبرين أن المهحهُ ْقبل خطين مقاربين ثم عين نقطة تقاطعمًما    ---444

انشئ المهحهُ    ---555 gC.   

666---    m عدد حقٓقُ ، ناقش حسب قٓمm  عدد ٌ إشارة حلٍل المعادلة:   23 2 5 6 0x m x m    

:المعرفة كماْلُ  hنعتبر الدالة       :الجزء الثالث  
23 5

3

x x
h x

x





 

 . hالدالة  عين مجمٍعة تعرْف   ---111

0عهد hأدرس قابلٓة إشتقاق الدالة    ---222 0x . 

 . hأدرس شفعٓة الدالة    ---333

أكتب   ---444 h x   أرسمٌ  بدٌن رمز القٓمة المطلقة hC  أنطٛقا من gC. 
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  :بٶٶ   دالة معرفة علُ f   :  00مسألة   3 1

1

x

x

e
f x

e





        ٌ fC  تمثٓلًا البٓانّ في معلم متعامد ٌمتجانس  ; ,O i j. 

احسب  (1 lim
x

f x


  ٌ lim
x

f x


 . 

 .جدٌل تغيراتها  ، ثم شكل   fادرس اتجاو  تغير الدالة (2

حدد معادٚت المستقٓمات المقاربة للمهحني (3 fC  . 

x   :بين أنى ، من أجل كل عدد حقٓقّ (4    2f x f x    ٌفسر الهتٓجة يهدسٓا. 

بين ان المهحني (5 fC ْقبل مماسا T  ٌِْطلب تعين معادلتى  1معامل تٍجًٓى ْسا. 

احسب احداثّٓ نقطة تقاطع المهحني (6 fC مع محٍر الفٍاصل ثم ارسم كٛ من T  ٌ fC . 

:عدد ٌإشارة حلٍل المعادلة  mناقش بٓانٓا قٓم الٍسٓط الحقٓقّ (7 3 1xm e m   

 

  : 00مسألة  

I) لتكن الدالةg ّكما ْلّ  المعرفة عل :     2 1xg x x e   

 .ٌعهد  عين نهاْتي الدالة عهد -1

 . gادرس تغيرات الدالة  -2

 . gشكل جدٌل تغيرات الدالة -3

بين أن المعادلة -4  0g x  تقبل حلين  ٌ 1,2بحٓث 1,1  ٌ 1,8 1,9 

إشارة استهتج -5 g x ّعل . 

II) نعتبر الدالةf ّكما ْلّ  المعرفة عل  :  1x

x

e
f x

e x





    ٌ fC ّفي مستٍِ مهسٍب الي المعلم  تمثٓلًا البٓان  ; ,O i j  

احسب  -1 lim
x

f x


  ٌ lim
x

f x


 . 
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x  :بين أنى ، من اجل كل عدد حقٓقّ -2   
 2x

g x
f x

e x
 


 . 

 ، ثم شكل جدٌل تغيراتها  fاتجاو تغير الدالةاستهتج  -3

: بين أن  -4  1

1
f 





ٌعين حصرا للعددْن  f   ٌ f  . 

ارسم -5 fC  . 

  : 00مسألة   

  :  ْلّ كما  المعرفة علُ  fنعتبر الدالة   2

1x
f x x

e
 


       . ٌ fC   تمثٓلًا البٓانّ في معلم متعامد ٌمتجانس. 

احسب (1   f x f x  ّمن أجل كل عدد حقٓقx ثم استهتج ان الهقطة 0;1 مركز تهاظر للمهحني fC . 

احسب (2 lim
x

f x


ثم استهتج  lim
x

f x


 . 

 .شكل جدٌل تغيراتها  ، ثم fادرس اتجاو تغير الدالة (3

yبين ان المستقٓم ذا المعادلة (4 x مستقٓم مقارب مائل للمهحني fC بجٍار . 

احسب (5   lim 2
x

f x x


  الهتٓجة بٓانٓا  ، ثم فسر. 

 بين أن المعادلة (6  0f x   تقبل حٛ ٌحٓدا  1,7بحٓث 1,6  . 

ْكٍن العدد kالحقٓقّ  من اجل أِ قٓمة للعدد (7   حٛ للمعادلة f x k . 

ارسم  (8 fC  ٌمستقٓمٓى المقاربين. 

 

          :  00مسألة 

I.  الدالةنعتبرg ُكما ْلّ   المعرفة عل:    1xg x e x       

 . علّ gأدرس تغيرات الدالة  (1

   بين  أن المعادلة (2  0g x  تقبل حٛ ٌحٓدا ُ1,3   : حٓث   عل 1,2  

استهتج إشارة (3 g x ُعل . 

II.   نعتبر الدالةf ُكما ْلّ  المعرفة عل:  
1

x

x

xe
f x

e



ٌلٓكن ،      C المهحهُ البٓانّ للدالةf في معلم متعامد ٌمتجانس 

 ; ,O i j  
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  :بين أن  (1   
 21

x

x

e g x
f x

e
 


 . fثم استهتج اتجاو تغير الدالة    

: بين أن  (2  1f    ثم استهتج حصرا للعدد f    . 

عين معادلة المماس (3 d للمهحني C ثم ادرس الٍضع الهسبي بٓهًما  0 عهد الهقطة ذات الفاصلة ، . 

بين أن المستقٓم (4  ذا المعادلةy x مقارب مائل للمهحني C عهد ، 

ادرس  ٌضعٓة (5 C بالهسبة  إلى   )نقبل أن :lim 0
xx

x

e
 (  ،  رسمثم  ٌ C ٌ  d  في نفس المعلم. 

 

 :  00مسألة 

 :كما ْلّ  المعرفة علُ gلتكن الدالة   :أٌٚ    21 bxg x ax e  

  ٌ gC  هحني   المتمثٓلًا البٓانّ في معلم متعامد ٌمتجانس بالشكل المقابل ٌ مماس
 T  0في الهقطة ذات الفاصلة                                                                                           .                       

: بقراءة بٓانٓة عين  .1 1g   ، 0g  ، 0g  

جد معادلة المماس للمهحني .2 gC  0عهد الهقطة ذات الفاصلة . 

حل المعادلة .3  0g x  الدالة ، ثم شكل جدٌل إشارة الدالةg . 

: باستعمال الهتائج السابقة اثبت أن  .4   21 xg x x e  

 :كما ْلّ  دالة معرفة علّ f: ثانٓا    21 xf x x e    ، fC تمثٓلًا البٓانّ في معلم متعامد ٌمتجانس ; ,O i j 

احسب .1 lim
x

f x


ٌبين أن   lim 0
x

f x


  ٌفسر الهتٓجة يهدسٓا. 

x  :أثبت أنى من أجل كل عدد حقٓقّ .2   f x g x  

 .تغيراتها ثم أعط جدٌل   fالدالةاستهتج اتجاو تغير  .3

استهتج دٌن حساب .4 
0

1
lim
x

f x

x

 
 
 

 .ٌفسر الهتٓجة يهدسٓا  

اكتب معادلة المماس .5 T للمهحني fC  0عهد الهقطة ذات الفاصلة . 

ارسم .6 T  ٌ fC ُام٬ال عل 2;  . 

: عدد ٌإشارة حلٍل المعادلة  mناقش بٓانٓا ، حسب قٓم الٍسٓط الحقٓقّ .7 f x m  
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 :بٶ   الدالة العددْة المعرفة علُ k :ثالثا    2 1k x f x  

 . اشكل جدٌل تغيراته، ثم kاعتمادا علُ مشتقة الدٌال المركبة ، عين اتجاو تغير الدالة .1

 : 01مسألة 

I) لتكن الدالةf  ّْلّكما  المعرفة عل  :  2x xf x ae be c    ٌ fC ّتمثٓلًا البٓان 

بحٓث المهحني البٓانّ a  ٌb ٌcعين -1 fC ْشمل الهقطةO ٌالدالة المشتقةf  3تهعدم من اجل
ln

4
x   1ٌالمستقٓم الذِ معادلتىy  

مستقٓم مقارب للمهحني fC  بجٍار .  

II)  ّ2: نأخذ فٓما ْلa   ٌ3b     ٌ1c  . 

احسب -1 lim
x

f x


، ماذا تستهتج بالهسبة للمهحني   fC ؟ 

احسب -2 lim
x

f x


 .  

 .ٌ شكل جدٌل تغيراتها  f ادرس اتجاو تغير الدالة -3

حدد نقط تقاطع المهحني -4 fC  مع حامل محٍر الفٍاصل 

عين معادلة المماس للمهحني -5 fC  0عهد الهقطة التي فاصلتًا . 

احسب -6 
lim
x

f x

x
 (لشعبتي الرْاضٓات ٌالتقني رْاضّ فقط    )ٌفسر الهتٓجة يهدسٓا    

ارسم  -7 fC . 

 :  00مسألة 

I) g ّكما ْلّ  دالة عددْة معرفة  عل:      2 4 4 xg x x e   

 . gادرس تغيرات الدالة -1

 المعادلةبين ان  -2  0g x  تقبل حلين أحدڰا معدٌم ٌاٖخر  1,6:حٓث 1,59  . 

استهتج إشارة -3 g x ّعل . 

II) نعتبر الدالةf   ّالمعرفة علّ كما ْل  :  2 1

2 1

x

x

e
f x

xe





     ٌ fC  ّتمثٓلًا البٓان. 
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x :     من عدد حقٓقّ أنىأجل كل بين  -1   
 22 1

x

x

e g x
f x

xe
 


 

احسب -2 lim
x

f x


  ٌ lim
x

f x


 .ثم فسر الهتائج يهدسٓا  ،   

 .  fادرس تغيرات الدالة -3

المعادلة حل في -4  0f x   ثم استهتج إشارة ، f x . 

: بين أن  -5  1

1
f 





، ثم عين حصرا للعدد   f  . 

ارسم المهحني -6 fC . 

:حلٍل المعادلة  ٌإشارة، عدد  mناقش بٓانٓا حسب قٓم الٍسٓط الحقٓقّ -7 2 2 1 0xmx m e     

 : 00مسألة 

: كما ْلّ  *المعرفة علّ  fنعتبر الدالة العددْة     1

1x
f x x

e
 


      ٌ fC ّفي المستٍِ المهسٍب الي معلم متعامد  تمثٓلًا البٓان

ٌمتجانس  ; ,O i j 

 . ٌفسر الهتائج يهدسٓا  اطراف مجمٍعة التعرْف ْات عهدااحسب الهً -1

 .جدٌل تغيراتها  مجال من مجالي تعرْفًا ثم شكل كل علّ fادرس اتجاو تغير الدالة -2

بين أن المهحني -3 fC ْقبل مستقٓمين مقاربين مائلين   ٌ    معادلتًٓما علّ الترتٓب:y x  ٌ1y x  . 

ادرس ٌضعٓة -4 fC بالهسبة الي كل من   ٌ  . 

1اثبت أن -5
0;

2
  
 
 

يّ مركز تهاظر للمهحني  fC  

ان المعادلةبين  -6  0f x   تقبل حلين  ٌ بحٓثln 2 1 ٌ 1,4 1,3  

مماسات للمهحني يل تٍجد -7 fC ٍالمستقٓم  ازِت  ، ارسم  ،    ثم المهحني fC. 

:، عدد ٌإشارة حلٍل المعادلة  mناقش بٓانٓا حسب قٓم الٍسٓط الحقٓقّ -8 1 xm e m  
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  : 00مسألة 

 :كما ْلّ  المعرفة علُ gلتكن الدالة   :أٌٚ   4

2

x

x

e
g x ax b

e
  


  عددان حقٓقٓان a  ٌbحٓث 

 نرمز بٶ   gC تجانسالمتعامد ٌالمعلم الم المستٍِ المهسٍب الي لتمثٓلًا البٓانّ في ; ,O i j                                          

بحٓث  a ٌbعين - gC  ْشمل الهقطة ln 2;l 2A n ٌْقبل عهد الهقطةA الفٍاصل  م٭ٍر مماسا مٍازْا. 

 

:كما ْلّ  عرفة علّالم fنعتبر الدالة  :ثانٓا   4
2

2

x

x

e
f x x

e
  


   

               ٌ fC تجانسالمتعامد ٌالمعلم الم المستٍِ المهسٍب الى  تمثٓلًا البٓانّ في ; ,O i j 

x  :بين أنى من أجل كل عدد حقٓقّ .1  8
2

2x
f x x

e
  


 

 . ٌعهد احسب نهاْتي الدالة عهد .2

 .ٌشكل جدٌل تغيراتها  fالدالةادرس اتجاو تغير  .3

احسب .4   lim 2
x

f x x


   ٌ   lim 2
x

f x x


 . 

استهتج ان .5 fC مقاربين  ْقبل مستقٓمين   ٌ    ْطلب اعطاء معادلة لكل مهًما. 

بين أن المهحني .6 fC  ْقبل نقطة انعطاف ْطلب تعٓين احداثًٓٓا. 

بين أن .7 fC ْقطع محٍر الفٍاصل في نقطة ٌحٓدة فاصلتًا  1,7:حٓث 1,6  . 

ارسم  .8  ٌ    ٌ fC . 

 :  كما ْلّ علُ المعرفة hالدالة العددْة   :ثالثا     2

h x f x    

 عين اتجاو تغير الدالة ثم شكل جدٌل تغيراتها  -
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 :  00مسألة 

المعرفة علُ  fنعتبر الدالة العددْة   :أٌٚ  0 ّكما ْل:  2

1

x

x

e
f x

e



  ٌ fC  المهحهُ الممثل للدالة فُ المستٍِ المهسٍب معلم متعامد

ٌمتجانس ; ,O i j 

، ثم استهتج أن المهحهُ   fتغيرات الدالة  أدرس .1 fC  ْقبل ثٛث مستقٓمات مقاربة. 

بين أن الهقطة .2 0;1  ُيّ مركز تهاظر للمهحه fC. 

أحسب .3 ln 2f   ، ln3f ، 2ln3f . 

أدرس ٌضعٓة المهحهُ .4 fC بالهسبة للمستقٓم   2: الذِ معادلتىy  

أرسم المهحني .5 fC  المستقٓمات المقاربة ٌ. 

:كما ْلّ  *المعرفة علُ gلتكن الدالة   :ثانٓا   2

1

x

x

e
g x

e



 

أكتب .1 g x  بدٌن رمز القٓمة المطلقة 

أرسم المهحهُ  .2 gC ٌذلك ظمن معلم جدْد. 

:ناقش بٓانٓا عدد ٌ إشارة حلٍل المعادلة  .3 3 1 2x xe e    

:حٓث  hلتكن الدالة   :ثالثا    h y x  ٌ2x   ٌ0y 

ln:بين أن  .1
2

x
y

x



 . 

البٓانٓة للمهحهٓينجد العٛقة  .2 fC  ٌ hC 

عين المستقٓمات المقاربة للمهحهُ .3 hC  ثم أرسمى ،. 

 :  00مسألة   

:كما ْلّ     يّ الدالة المعرفة علُ g      :أٌٚ    4 4 2 xg x x e    

 .، ٌشكل جدٌل تغيراتها   gأدرس تغيرات الدالة .1

بين أن المعادلة .2  0g x  تقبل حلين أحدڰا معدٌم ٌ اٚخر  1,59حٓث 1,60 

إستهتج إشارة  .3 g x . 
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: كما ْلّ  يّ الدالة المعرفة  علُ f      :ثانٓا   2 2

2x

x
f x

e x





  ٌ fC   تمثٓلًا البٓانّ فُ المستٍِ المهسٍب الى المعلم المتعامد المتجانس 

 2cm:ٌحدة الطٍل يّ 
بين أن .1 fC ْقبل عهد عهد ٌ  1مستقٓمين مقاربين معادٚتهما علُ الترتٓبy    ٌ0y  . 

xبرين أنى من أجل .2   فإن:     
 22x

g x
f x

e x
 


 

استهتج إشارة .3 f x  ثم شكل جدٌل تغيراتها. 

أحسب  .4 1f ثم استهتج إشارة ، f x. 

بين أن  .5  1
1

1
f 


  


 1الجزء  2المعرف فُ السؤال حٓث

استهتج حصرا للعدد .6 f   ( 210تدٌر الهتائج الى ) 

أرسم .7 fC . 

:عدد ٌ إشارة حلٍل المعادلة  mناقش بٓانٓا ، حسب قٓم الٍسٓط الحقٓقّ .8  2 2 2 1xx e x m    

:كما ْلّ  يّ الدالة المعرفة علhُ    :ثالثا     2

h x f x    
احسب .1 h x  بدٚلة f x  ٌ f x 

استهتج إشارة  .2 f x . 
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 :  00مسألة 

 المعرفة علُ ام٬ال fالدالة نعتبر          0;  ّكما ْل:       23ln lnf x x x   

  ٌ fC التمثٓل البٓانّ للدالةf  في المستٍِ المهسٍب إلى  معلم متعامد ٌمتجانس ; ,O i j . 

0xبين أن المستقٓم ذٌ المعادلة -1  مقارب للمهحني fC . 
أحسب -2 lim

x
f x


 . 

أحسب -3 f x حٓثf  الدالة المشتقة للدالةf . 

حل في ام٬ال -4 0;  المعادلة  3 2ln 0x    ثم المتراجحة  3 2ln 0x   مستهتجا إشارة f x. 

 . fشكل جدٌل تغيرات الدالة -5

حل في ام٬ال -6 0;  :  0f x   ٌفسر الهتٓجة يهدسٓا. 

أنشئ -7 fC . 

  : 00مسألة  

 الدالة المعرفة علُ ام٬الg  :أٌٚ  0;  ّكما ْل:    ln x
g x ax b

x
     عددْن حقٓقٓين a ، b حٓث  

بحٓث المهحني a ، bعين العدد الحقٓقٓين   -     gC الممثل للدالةg ْقبل في الهقطة 1;0A  مماسا أفقٓا. 

الدالة العددْة المعرفة علُ ام٬ال f :ثانٓا  0;  ّكما ْل :   ln
1

x
f x x

x
   

 fC التمثٓل البٓانّ للدالةf  في المستٍِ المهسٍب إلى  معلم متعامد ٌمتجانس ; ,O i j . 

المعرفة علّ ام٬ال hنعتبر الدالة العددْة (1 0;   ّكما ْل:    2 1 lnh x x x   
 ادرس تغيرات الدالةh . 
 احسب 1h ثم استهتج إشارة h x في ام٬ال 0; . 
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 من x بين أنى من أجل كل عدد حقٓقّ (2 0;  :    
2

h x
f x

x
     

احسب (3 
0

lim
x

f x


 ٌ lim
x

f x


 . 
 .ٌشكل جدٌل تغيراتها    fاستهتج اتجاو تغير الدالة (4
بين أن المهحني (5 fC ْقبل مستقٓما مقاربا مائٛ بجٍار . 
أدرس الٍضعٓة الهسبٓة للمهحني (6 fC بالهسبة إلى  1ذِ المعادلةy x  . 
بين أن المهحني (7 fC ْقبل مماسا T ٍْازِ المستقٓم   ْطلب تعٓين معادلة دْكارتٓة لى. 

ارسم (8  ، T ٌ fC . 

عدد نقط تقاطع المهحني mناقش بٓانٓا ٌحسب قٓم الٍسٓط الحقٓقّ (9 fC مع المستقٓم md  ذِ المعادلة: y x m  . 

 

  : 00مسألة  

 الدالة المعرفة علُ ام٬ال g  :أٌٚ  0;  ّكما ْل:   2 2ln 1g x x x     . 

 . gادرس تغيرات الدالة -1
احسب -2 1g ثم استهتج إشارة g x في ام٬ال 0; . 

الدالة العددْة المعرفة علُ ام٬ال f :ثانٓا  0;  ّكما ْل  :   2

1
1 lnf x x

x

   
 

 . 

     fC التمثٓل البٓانّ للدالةf  في المستٍِ المهسٍب إلى  معلم متعامد ٌمتجانس ; ,O i j . 

قابلة لٛشتقاق علُ ام٬ال  fبين أن الدالة -1 0;  أن ٌ :   
3

g x
f x

x
  . 

 .ٌشكل جدٌل تغيراتها    fاستهتج اتجاو تغير الدالة -2
 لٓكن المهحني -3  الممثل للدالة   lnx x  علّ ام٬ال 0; . 

 ادرس ٌضعٓة fC بالهسبة إلى   ثم جد 2

1
lim ln
x

x
x

، ماذا تستهتج بالهسبة للمهحني   fC ؟ 
 ارسم  ٌ fC . 

المعرفة علّ ام٬ال hنعتبر الدالة العددْة -4 0;  ّكما ْل :  2

1
1 lnh x x

x

    
 

 
 اكتب h x   بدٌن رمز القٓمة المطلقة. 
  رسم المهحنياشرح كٓفٓة hC باستعمال المهحني fC ثم ارسم hC . 
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  : 00مسألة  

 المعرفة علُ ام٬ال fالدالة نعتبر             0;2  ّكما ْل:   2 3 lnf x x x    

ٌلٓكن     fC التمثٓل البٓانّ للدالةf  5 الٍحدة يّ  ( في المستٍِ المهسٍب إلى  معلم متعامد ٌمتجانسcm ٌ( 1cm  

0xبين أن المستقٓم ذٌ المعادلة .1  مقارب للمهحني fC . 

احسب .2 f x حٓث ،f  الدالة المشتقة للدالةf . 

عين إشارة .3 f x . 

 . fشكل جدٌل تغيرات الدالة .4

اكتب معادلة .5 T مماس المهحني fC  1عهد الهقطة ذات الفاصلة . 

بين أن .6 fC ْقطع محٍر الفٍاصل في نقطتين فاصلتاڰا ٌ  0 :حٓث 0,25  ٌ1,25 1,50 . 

أنشئ .7 T ٌ fC . 

 :  01مسألة 

 لتكنg الدالة المعرفة علّ ام٬ال 1;   حٓث :   2 ln 1g x x ax b x     
3ٌ 0ْقبل مماسين مٍازْين م٭ٍر الفٍاصل عهد الهقطتين ذات الفاصلتين  gبحٓث المهحني البٓانّ الممثل للدالة a ٌbعين العددْن -

2
  

 لتكنf الدالة المعرفة علُ ام٬ال 1;   حٓث :   2 5 5ln 1f x x x x     
ٌلٓكن  fC تمثٓلًا البٓانّ في معلم متعامد ٌمتجانس ; ,O i j )  ّ2 الٍحدة يcm (   

 .  -1،فسر الهتٓجة يهدسٓا عهد  ثم عهد  -1عهد  fأدرس نهاْة الدالة .1
 .ثم شكل جدٌل تغيراتها  fادرس اتجاو تغير الدالة .2
بين أن المهحني .3 fC ْقطع محٍر الفٍاصل في نقطة فاصلتًا من ام٬ال 2,4;2,5 . 
ارسم .4 fC . 
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  : 00مسألة  

g نعتبر الدالة  :أٌٚ  المعرفة علُ ام٬ال   0;  حٓث:    2 1 2lng x x x   

 . g ادرس تغيرات الدالة -1
إشارةاستهتج  -2 g x علُ ام٬ال 0; . 
المعرفة علُ ام٬ال fنعتبر الدالة العددْة :ثانٓا  0;  ّكما ْل  :   21 ln x

f x x
x


  . 

ٌلٓكن      fC تمثٓلًا البٓانّ في معلم متعامد ٌمتجانس ; ,O i j  

 احسب -1 
0

lim
x

f x


 .ثم فسر الهتٓجة يهدسٓا   
  برين أن -2

 2ln
lim 0
x

x

n
 -  يمكن ٌضع t x -    ثم احسب  lim

x
f x


 . 

من  xبين أنى من أجل كل عدد حقٓقّ -3 0;  فإن :     2
2

lng x x
f x

x


   . 

 .ٌ شكل جدٌل تغيراتها  fاستهتج اتجاو تغير الدالة -4
بين أن المستقٓم -5  ذِ المعادلة y x مقارب مائل للمهحني fC عهد. 
ادرس الٍضع الهسبي للمهحني -6 fC بالهسبة للمستقٓم . 
 بين أن المعادلة -7  0f x   تقبل حٛ ٌحٓدا  0,3 :حٓث 3,4 . 
ارسم -8  ٌ fC . 
hنعتبر الدالة :ثالثا  المعرفة علُ ام٬ال   ;0  حٓث:    h x f x  . 

كٓفٓة رسم المهحنياشرح  -1 hC انطٛقا من المهحني fC  ثم ارسمى. 

  :00مسألة  

   f  ّدالة معرفة  كما ْل :   ln xf x x e    ٌ C  تمثٓلًا البٓانّ في معلم متعامد ٌمتجانس . 

1xx  : ْكٍن من xبين أنى من أجل كل (1 e   ٌاستهتج أنf ّمعرفة عل . 

 :تحقق من صحة المعلٍمات التالٓة  (2

 : لدْها  من xمن اجل كل - أ   ln 1 xf x x xe     
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: لدْها  0xمن أجل كل - ب  ln 1
xe

f x x
x

 
   

 
 

ٌاستهتج ان المستقٓم  ٌعهد عهد fعين نهاْات الدالة (1 dذٌ المعادلة y x   مقارب مائل للمهحني C بجٍار . 

ما يّ نهاْة (2  lnf x x   عهد  ؟، ٌماذا تستهتج 

 .ٌشكل جدٌل تغيراتها  fادرس تغيرات الدالة (3

ارسم (4 d  ، C ٌ  حٓث  التمثٓل البٓانّ للدالةlnx x .  

  : 00مسألة  

: المعرفة علّ كما ْلّ   fنعتبر الدالة                1 ln 1 ln 2f x x x x       

        fC 2تمثٓلًا البٓانّ في المستٍِ المهسٍب الي معلم متعامد ٌمتجانس ٌالٍحدةcm . 

احسب  -1 
1

lim
x

f x


 . 

   بين أن -2
1

lim ln 0
2x

x

x

    
 . عهد  fثم استهتج نهاْة 

بين أن المستقٓم -3   1ذٌ المعادلةy x  يٍ مستقٓم مقارب مائل للمهحني fC عهد ثم أدرس ٌضعٓة fC بالهسبة الي
  . 

 .ٌشكل جدٌل تغيراتها   fأدرس تغيرات -4

أكتب معادلة المماس -5  0  عهد الهقطة التي فاصلتًاx  . 

بين أن المهحني -6 fC ْقطع محٍر الفٍاصل في نقطة ٌحٓدة فاصلتًا  1: حٓث
0

2
  . 

ارسم -7  ٌ  ثم المهحني fC  . 

:    حلٍل المعادلة mناقش بٓانٓا ٌحسب قٓم الٍسٓط الحقٓقّ  -8  3

2
f x x m   . 
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 :  00مسألة 

المعرفة علّ f نعتبر الدالة     0;  بالعبارة:   ln x
f x

x
  ّنسم C في المستٍِ المهسٍب الي معلم متعامد ٌمتجانس ا المهحني الممثل له 

احسب -1 lim
x

f x


 ٌ 
0

lim
x

f x


 .ٌ فسر الهتٓجتين بٓانٓا  

من ام٬ال  عدد حقٓقّ  بين أنى من أجل كل -2 0; :  2

1 ln x
f x

x

  

 . ٌشكل جدٌل تغيراتها  fادرس اتجاو تغير الدالة -3

بين أن المهحني -4 C ْقبل نقطة انعطافE  ْطلب تعٓين احداثًٓٓا.  

المماس اكتب معادلة -5 D للمهحني C الذِ ْشمل المبدأO . 

ارسم  -6 D ٌ C 

xm:عدد حلٍل المعادلة  mالمٍجب تماما  ناقش بٓانٓا حسب قٓم الٍسٓط الحقٓقّ -7 x 

 :  00مسألة  

I) نعتبر الدالة العددْةf  المعرفة علّ ام٬ال 0;  ْلّ كما  :  2

2ln
1

x
f x

x
      ٌ fCفي المعلم تمثٓلًا البٓان ; ,O i j  . 

احسب .1 
0

lim
x

f x


 ٌ lim
x

f x


 .، فسر الهتائج يهدسٓا  

علّ ام٬ال  fادرس اتجاو تغير الدالة .2 0; شكل جدٌل تغيراتها  ثم. 

ادرس ٌضعٓة المهحني .3 fC بالهسبة الي المستقٓم   ِ1معادلتى الذy  . 

اكتب معادلة المماس .4 T للمهحني fC  1في الهقطة ذات الفاصلة . 

بين أن المعادلة .5  0f x  تقبل في ام٬ال 0;1 حٛ ٌحٓدا 0.4حٓث 0.3e e  . 

أنشئ .6 T ٌ fC . 

II) ّلتكن الدالة المعرفة عل 0  ّكما ْل  :  2ln
1

x
h x

x
   ٌلٓكن hC  تمثٓلًا البٓانّ في المعلم السابق. 

:  غير معدٌم  xبين أنى من أجل كل عدد حقٓقّ .1    0h x h x   , ماذا تستهتج ؟ 

أنشئ المهحني .2 hC لمهحنياعتمادا علّ ا fC . 

:، عدد حلٍل المعادلة  mناقش بٓانٓا حسب قٓم الٍسٓط .3 2ln 1x m x  
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 :  00مسألة 

:كما ْلّ  *دالة عددْة معرفة علُ  f       :الجزء اٌٖل  
2ln

1
x

f x
x

  

احسب .1 
0

lim
x

f x


 ٌ 
0

lim
x

f x


 .ثم فسر الهتٓجة يهدسٓا  

:فإن  0xاثبت أنى من أجل .2   ln
1 2

x
f x

x


  

احسب  .3 lim
x

f x


 ٌ lim
x

f x


يمكن ٌضع) فسر ياتين  الهتٓجتين يهدسٓا   t x  . ) 

:غير معدٌم فإن  xأثبت أنى من اجل عددحقٓقُ .4 
2

2

lnx 2
f x

x

  ٌاستهتج اتجاو تغير الدالةf  ٌشكل جدٌل تغيراتها. 

حهُعين نقطتي تقاطع المه .5 fC مع المستقٓم  1ذٌ المعادلةy  . 

أحسب  .6   f x f x  ٌفسر الهتٓجة يهدسٓا. 

اثبت أن المعادلة  .7  0f x  تقبل جٛ ٌحٓدا  حٓث 1;0,5  ٌأعط حصرا لٶٶٶٶٶ ، 0,1بتقرْب . 

أثبت أن المهحهُ .8 fC  ْقبل مماسا  ْشمل الهقطة 0;1A  ٌُيمس المهحه fC  في نقطتين ْطلب تعٓين احداثًٓٓما. 

أنشئ  .9 ،   ٌ fC 

:إشارة ٌعدد حلٍل المعادلة  mناقش حسب قٓم الٍسٓط الحقٓقُ .10 f x m  

:كما ْلّ  *دالة عددْة معرفة علُ g     : لثانّالجزء ا 
2ln

1
x

g x
x

  

 .زٌجٓة  gتحقق أن  .1

أنشئ  gدٌن دراسة تغيرات .2 gC إجابتك   برر. 
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 :  00مسألة 

الدالة المعرفة علُ   f        :الجزء اٌٖل  1;D     ّكما ْل:   2 2ln 1f x x x     

عين .1 
1

lim
x

f x


  ٌ lim
x

f x


  

بين أن المهحهُ  .2 fC الممثل للدالةf   ْقبل مقاربا مائٛ عهد ٚ . 

 .ثم شكل جدٌل تغيراتها   fأدرس اتجاو تغير  الدالة .3

أثبت أن المهحهُ .4 fC  ْقبل مماسا   ْطلب كتابة معادلة لى  1معامل تٍجًٓى ،. 

5.   2مستقٓم معادلتىy x    ، بين أنى مًما ْكن  ٌسٓط من   فإن   إحداثًٓٓا  نقطة ٌاحدة ْطلب تعٓينْشمل  

بين أن المهحهُ .6 fC ْقطح حامل محٍر الفٍاصل في الهقطةF  ذات الفاصلة 5:حٓث 6 

يل ْقطع  .7 fC ُام٬المحٍر الفٍاصل عل 1;1 . 

أنشئ المهحهُ .8 fC ٌالمستقٓم  .  

:حٓث  gنعتبر الدالة          : الجزء الثانّ   2 2ln 1g x x x    

 . gعين مجمٍعة تعرْف الدالة .1

 .زٌجٓة  gأثبت أن الدالة .2

بين أن المهحهُ .3 gC  ْقبل مماسين متعامدْن ْطلب تعٓين معادلتًٓما. 

أنشئ المهحهُ .4 gC الممثل للدالةg ُبإستعمال المهحه fC .  

: بعبارتها  المعرفة hلتكن الدالة     : لثالجزء الثا      1 ln 1h x x x x      بين أن ،:    ln 1h x x   . 
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